


Teorema 2.1. Um grafo conexo é euleriano se e só se cada um de seus vértices tem grau par.

Prova. [na aula]

Corolário 2.2. Um grafo conexo tem uma trilha euleriana se e só se tem no máximo 2 vértices de grau

ı́mpar.

Prova. [na aula]

Corolário 2.3. Seja G um grafo conexo com 2k � 2 vértices de grau ı́mpar. Então G tem k trilhas (abertas)

T1, T2, . . . , Tk

duas a duas disjuntas nas arestas e tais que A(T ) = A(T1) [A(T2) [ . . . [A(T
k

).

Prova. [na aula]

Exerćıcio 21. Prove que um grafo conexo G é euleriano se e só se o conjunto das arestas de G pode ser

particionado em circuitos.

Denotamos por c(G) o número de componentes de G. Dizemos que uma aresta ↵ de G é uma aresta-

de-corte ou ponte se c(G� ↵) > c(G) (isto é, sua remoção aumenta o número de componentes).

Algoritmo de Fleury

Entrada: Grafo G com no máximo dois vértices de grau ı́mpar.
Sáıda: Trilha euleriana em G.

(P1) Se G possui vértices de grau ı́mpar, seja v
o

um tal vértice; senão, seja v
o

um vértice qualquer. Faça
T
o

= (v
o

).

(P2) Tendo escolhido a trilha T
k

= (v
o

, a1, v1, . . . , ak, vk), faça G
k

:= G� {a1, a2, . . . , ak}. Escolha em G
k

uma aresta a
k+1 incidente a v

k

, dando preferência a uma que não seja ponte (se tal aresta não existir,
escolha uma ponte). Seja a

k+1 = {v
k

, v
k+1} e T

k+1 := T
k

(v
k

, a
k+1, vk+1). Repita o passo P2 enquanto

isto for posśıvel.

Teorema 2.4. Seja G um grafo conexo com no máximo dois vértices de grau ı́mpar. Então o algoritmo de

Fleury (acima definido) contrói uma trilha euleriana em G.

Prova. [Sugestão: provar por indução em |A(G)| (Exerćıcio 22)]

Exerćıcio 22. Faça a prova do Teorema 2.4 por indução no número de arestas do grafo.

Exerćıcio 23. Prove ou desprove: Existe um grafo conexo euleriano simples que tem um número par de

vértices e um número ı́mpar de arestas.

Exerćıcio 24. Prove ou desprove: Se G é um grafo euleriano com arestas ↵, � que têm exatamente um

vértice comum, então G tem uma trilha euleriana na qual ↵ e � aparecem consecutivamente.
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