Lista 7. Cadeias de Markov com tempo discreto 1.

1. A matriz de transi¢ao de uma cadeia de Markov é dada pela seguinte matriz
0.4 0.6
P= ( 0.3 0.7 ) ’
A distribuicdo de estado inicial E definido pelo vetor 7l = (0.1,0.9). Achar:

(a) matriz de transigdo para dois passos da cadeia;
(b) distribuigao de estado em instante ¢ = 2;

(¢) a probabilidade de que em instante ¢ = 1 estar em estado 2;

2. Seja &, o estado de cadeia de Markov em instante n com matriz de transigao

3/7  3/7 1)1
p=| 1/11 2/11 8/11 |,
1/11 4/11 6/11

com estado inicial P(§y = 1) = 1. Consideramos seguinte sequencia
1, seé, =1
M= 2 seé #£1
Sabe-se que a sequencia (1, )n=0,1,... forma uma cadeia de Markov. Construa a matriz de transicao dela.

3. Seja &,,n > 0, uma sequencia de varidveis aleatérias com valores 1 e —1 com respectivas probabilidades p e
q :=1 —p. Sebe-se que a sequencia
M = ¢(ns&nt1), n >0,

forma uma cadeia de Markov, em que

o(=1,-1) =1,0(-1,1) = 2,(1,—-1) = 3, p(1,1) = 4.
Construa matriz de transicao para essa cadeia.

4. Um funcionario de controle recebe cada minuto uma pecga, que pode ser defeituosa com probabilidade p e padrao
com probabilidade 1 — p, em que p € (0,1). Cada peca o controlador verifica, gastando um minuto para
verificagao. Se a peca é defeituosa o controlador arruma a pega gastando 5 minutos. Seja &, nimero de pecas
que estao aguardando o controlador depois de n minutos depois de inicio de trabalho. A sequencia &, forma
uma cadeia de Markov?



