Lista 2. Distribuigoes condicionais: Caso continuo.

Exercicio 1. [1]. A distribui¢ao (densidade) conjunta de X e Y é:

e~ /Yo=Y
flzyy)=—, 0<z<00,0<y<o0
Yy

Mostre que E[X|Y =y| =y.
Exercicio 2. [1]. Sejam X e Y varidveis continuas independentes. Mostre que E[X | Y = y] = E[X].

Exercicio 3. [1]. A densidade conjunta de X e Y é:

(y> —2?)

f(xvy): eiya0<y<oo7 —y<z<y.

Mostre que E[X | Y =y] = 0.

Exercicio 3. [1]. Um ponto é escolhido aleatoriamente no quadrado @ = {(z,y) : |z| + |y| < 1}. Sejam (X,Y) as
coordenadas desse ponto.

1. As varidveis aleatérias X e Y s@ao independentes?

2. Encontre a densidade de X dado que Y = y.

Exercicio 4. [1]. O intervalo (0,1) é dividido por um ponto uniformemente distribuido no intervalo (0,1). Dado
x € (0,1), ache a média do comprimento do subintervalo que contém o ponto z. Mostre que essa média atinge o valor
méximo quando x = 1/2.

Exercicio 5. [2]. Seja (2 a drea no plano (4rea igual a 1/2) composta de um poligono com vértices (0,0), (1,1), (0,1), (3,1)

e de um triangulo com vértices (1,0),(1,0),(1,1). Seja o par (X,Y) distribuido uniformemente em €. Prove que as

distribuigoes marginais de X e de Y sao uniformes. Além disso, calcule a distribuicao de X + Y.
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