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Nas trés primeiras questoes, (X, 9, 1) denota um espago de medida.

12 Questao. Dada f € L' (i), mostre que {z € X; f(x) # 0} é unido enumeravel de conjuntos de medida finita.

22 Questao. Suponha que a medida de X ¢é finita. Seja f, : X — C, n € N, uma sequéncia de funcdes mensuraveis
uniformemente limitadas (isto €, sup sup |f»(x)| < 00) tal que, para quase todo = € X, f,(z) — 0. Mostre que

neNzeX

nll—>Ir<>lo ; fnduw = 0.
32 Questao. (a) Suponha que existe E € 9 tal que u(E) e u(E°) sao diferentes de zero. Mostre entdo que pode
ocorrer a desigualdade estrita na conclusao de Lema de Fatou. Sugestao: Considere f,, = xg paran par,e f, = 1—xg
para n impar.
(b) Dé exemplo de um espago de medida onde sempre ocorre a igualdade na conclusdo do Lema de Fatou.
42 Questao. (a) Mostre que

0,se0¢ F

1,se0 e FE

define uma medida na o-algebra de todos os subconjuntos de R.

5(E) =

(b) Mostre que qualquer funcdo f : R — C pertence a L'(§), valendo / fd = f(0). Explicite as definigdes ou
R
resultados que usar.
52 Questao. Seja I um intervalo aberto, e seja f, : I — C uma sequéncia de funcdes continuas tais que
[ee]
> sup|fu()] < oo
n:1x€[

Mostre que S(z) = > 7 fn(z) é uma fungdo continua de I em C.



