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Segunda Lista

1 - Sejam p, ¢ e r fungdes continuas sobre a < z < b tais que p(a) = p(b) = 0,
p(x)>0sea<z<b g(r)>0sea<z<be
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Demonstre que todas as solugoes da equacao

p(@) 2+ alaly = (o)

que existem sobre o intervalo ¢ < z < b) convergem para r(b) quando = — b.
q(b)
Mostre que uma destas solugdes converge para % quando x — a, enquanto as

outras divergem a 400 ou —oo.

2 - Dada a equagao diferencial y’' 4+ a(x)y = f(x), onde a e f sao fungdes continuas
definidas num intervalo nao-limitado & direita, a(z) > ¢ > 0 Vz e lim, . f(x) =0,
mostre que toda solugao tende a zero quando r — oc.

3 - Seja a uma constante positiva e seja lim,_,o+ f(xz) = b. Mostre que a equagao

zy’ +ay = f(z)
tem uma tnica solugdo limitada quando z — 07 e ache o limite desta soluciao
quando z — 0T,

4 - (a) Mostre que a equagao y' + y = f(z) tem uma tnica solugio limitada para

—00 < z < 00, dado que f : R — R é continua e limitada. [Sugestao: considere a
solugdo ¢a(x) com ¢a(—A) =0, e tome ¢p(z) =limg_ o da(x)].

(b) Supondo que a funcao f do item (a) é periddica, mostre que a solugao obtida
acima é periddica. [Sugestao: faga uma mudanga de varidvel na integral].

5 - Exercicio 7 da Secdo 2.4 de Figueiredo-Neves.
6 - Exercicio 8 da Secao 2.4 de Figueiredo-Neves.

7 - Exercicio 13 da Segao 2.4 de Figueiredo-Neves.



