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Questão 1. (2,5 pts) Defina T (z) =
i− z
i+ z

, para z 6= −i.

(a) Mostre que z + z̄ > 0 se e somente se [T (z)− T (z)]/i > 0.

(b) Mostre que |z| < 1 se e somente se T (z) + T (z) > 0

Sejam U = {z ∈ C; |z| < 1 e Re z > 0} e V = {z ∈ C; Re z > 0 e Im z > 0}.

(c) Mostre que T : U → V é um isomorfismo anaĺıtico.
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Questão 2. (2,5 pts) Calcule

∫
|z|=1

zn sen (1/z) dz, n ∈ Z, especificando os resultados aplicados.
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Questão 3. (2,5 pts) Para cada δ > 0, seja Lδ o segmento [δ, iδ].

Seja ϕ uma função anaĺıtica em z = 0 tal que ϕ(0) = 1. Calcule lim
δ→0

∫
Lδ

ϕ(z)

z3 + z
dz.
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Questão 4. (2,5 pts) Seja f uma função inteira tal que lim
|z|→∞

|f(z)| =∞. Mostre que f é um polinômio.


