Lista de exercicios de MAP2321 2

1. Ache a parte real e imaginaria das seguintes fungoes:

fz) = z/(1+2) (1)
f(z) = 22° -3z (2)
f(z) = 2 +42-1 (3)

2. Verifique se sao analiticas as fungoes:

flz) = z+(1/2) (4)
flz) = z2-2 ()
f(z) = €*(sin(y) —icos(y)) (6)

3. Ache a integral das seguintes fungoes sobre a circunferéncia unitdria parametrizada
no sentido anti-horario.

flz) = 7] (7)
fz) = 1/(22=5) (8)
fz) = 1/(z*+2) (9)

4. Mostre que f(z) = 2z = |z|? s6 ¢ diferencidvel no 0.
5. Mostre que as seguintes fungoes sao harmonicas e encontre uma fungao conjungada
u(z,y) ou v(z,y), conforme o caso, tal que f(z) = u(x,y) + iv(z,y) seja analitica.

v(x,y) = 2zy+2y (10)
u(z,y) = log(z® +¢?) (11)

6. Expandir cada uma das funcoes abaixo em série de Laurent em torno do zero, e
identifique o raio de convergéncia.

f(z) = e*/2? (12)
1) = 1(EE-1) (13)
f(z) = zcos(1/z) (14)

7. Ache a integral das seguintes fungoes sobre a circunferéncia unitaria parametrizada
no sentido anti-horario.

fz) = e (15)
f(z) = sin(mz)/2° (16)
f(z) = 152+9/(2* —92) (17)



