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1. Sejam V e W espagos vetoriais reais. Mostre que o conjunto V x W = {(v,w) : v € V,w € W} munido com as
operagoes (v1,w1) + (ve, we) = (v1 + Vo, w1 + wa) e a.(v,w) = (v, cw) é um espago vetorial real.

2. (a) Mostre que S = {p € P2(R) : p(1) = 0} é um subespago vetorial de V' = Pa(R)
(b) Mostre que S = {(z,y,2,t) ER* :x—y+2+t=0,—2+2y+2—t =0} é um subespaco vetorial de V = R*.
(c) Seja V um espago vetorial real e U e W subespagos vetoriais de V. Mostre que U N W é subespaco vetorial

de V.

3. Seja V =R?
(a) Mostre que By = {(2,1),(—1,2)} é base de V.
(b) Escreva (3,—1)g, em coordenadas da base canénica C = {(1,0), (0,1)}.

(c) Escreva os vetores da base canoénica em coordenadas na base By, isto é, encontre a1, as, 51,52 em R tais
que (170) = (alvﬂl)Bo € (07 1) = (a27ﬁ2)30'
(d) Encontre as coordenadas de um vetor (z,y) qualquer em R?, isto é, encontre a, 3 em R tais que (z,y) =

(av 5)30'

(e) Sejam a, b ntimeros reais diferentes de 0. Prove que B = {(a,b), (—b,a)} é base de R2.
4. Seja m C R3 o plano que passa por (1,0,0),(0,1,0) e (0,0,1).
(a) Determine uma equagao do plano 7.
(b) Mostre que m é um espago afim.
(c) Seja H o subespaco vetorial de R? paralelo a w. Determine uma base B de H. Qual a dimensao de H?
(d) Encontre um subespago vetorial W de R? tal que R® = H & W
5. Dados um espago vetorial real V' e um subconjunto U de V', decida se U é linearmente independente em V. No
caso de U ser linearmente dependente, determine uma base do subespago vetorial S de V' gerado por U:
(a) V=R3 U =1{(0,1,0),(0,0,1),(0,2,-5),(1,2,3)},
(b) V=FR,R), U = {1,sinz,cosz};

6. Sejam U e W subespacos vetoriais de dimensao 3 em R*. Considerando que UNW = [(1,2,1,0),(2,1,0,—1),(1,5,3,1)],
determine o subespago U + W?

7. Dados um espago vetorial real V' e um subconjunto B, de V', decida para quais valores de ¢ em R, temos que
B, ¢ base de V:
(a) V=R?e B, ={(a,1,0),(1,a,0),(0,1,a)}
(b) V="P3(R)e B, ={1,7—a,(x—a)?}.

8. Sejam V =My(R), U ={AeMy(R): A= Z b ,mb,cemR}eW:{AeMg(R):A:(_0 d),dER}

Considere as seguintes matrizes em My(R) : Ay = (1 O) JAg = (8 (1)) ,Ag = (O 1) e Ay = ( 0 1>

(a) Mostre que By = {41, Az, A3} é base de U. Qual a dimensao de U?
(b) Mostre que By = {A4} é base de W. Qual a dimensao de W?

(c) Mostre que B = {43, Ay, A3, Ay} é base de V.

(d) Mostre que V=U @ W.

Justifique todas as suas afirmagoes e boa proval!!



