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. Considere C([1, e]), munido do produto interno

(fq) = / In(t) £(1)g(t)dt,

onde e é o nimero de Euler. Determine as fungoes da forma g(x) = a + bz, a,b € R, que sao
ortogonais a func¢ao f(x) = 1. Dé uma interpretacao geométrica.

. Seja T : R? — R? a transformacao linear definida por
T(I7y72) = (CC — Y- 2522 —HZ‘)
Determine uma base ortogonal para Ker(T) (considerar R? com o produto interno usual).

. Considere U = {p(x) € P3(R) : p(1) = 0}, com produto interno

1
(p,q) = /_lp’(t)q’(t)dt, Vp,qeU.

Determine uma base para o complemento ortogonal de [1 — z] em U.

. Considere R3 com o produto interno usual. Dados u = (1,1,1) e v = (2,—1,1). Determine
wy e wy tais que u = wy + wg, w1 L u e {u,wy} seja linearmente dependente. Dé uma
interpretacao geométrica.

. Considere P3(R) munido do produto interno

1
(p, q) Z/_lp(t)Q(t)dt, Vp,q € P3(R),

e o subespaco S = {p(z) € P3(R) : p(—1) = p(1) = 0}. Dado o polinémio q(z) = 1+ 2z — 22,
determine p(x) € S e r(z) € S+, tais que g(x) = p(z) + r(z).

. Considere P2(R) munido do produto interno

1
(p,q) :/_1p(t)q(t)dt, Vp,q € P2(R).

Determine uma base para [1 4 z,1 — 2]+ em Py(R).

. Considere P2(R) munido do produto interno

(p,q) = p(=1)q(=1) + p(0)g(0) + p(1)q(1), Vp,q € P2(R).

Determine uma base para [2 — x|+ em Py(R).

. Considere R* com o produto interno usual. Encontre uma base para [(0,1,—2,1)]*.



10.

11.

12.

13.

Considere R? com o produto interno usual. Encontre uma base para [(1,2,3, —1,2),(2,1,0,2, —1)]*.

Considere R?® com o produto interno usual. Seja S = {(z,y,2) € R® : 2z — y + z = 0}.
Encontre uma base ortogonal para S=.

Considere R* com o produto interno usual. Encontre uma base ortogonal para [(—1,1,1, —1)]*.
Seja T : R? — R? a transformacao linear definida por

T(x,y,2) =(x—y—z,—x+y+2z,z—y).
Determine uma base ortogonal para I'm(T) (considerar R? com o produto interno usual).

Sejam V um espago vetorial de dimensao com produto interno, U, W subespacos vetoriais de
V. Prove que (UNW)+ =U+ 4+ W+,



