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. Sejam V' e W espacos vetoriais reais de dimensao finita e 7' : V' — W um isomorfismo. Entao

T-1: W — V é um isomorfismo.

. Sejam U, V, W espacgos vetoriais reais de dimensao finita. Se U =2 V e V = W, mostre que

uv=w.

Seja T : R? — R? definido por T(z,y) = (z + y,x — y). Mostre que T é isomorfismo e
determine T 1.

. Considere T : R? — P;(R) a transformagao linear tal que 7(1,—~1) =2+t e T(0,1) =t — 1.

Mostre que T' é isomorfismo e determine 7.

Sejam V um espaco vetorial real e T : V — V, P : V — V transformacaoes lineares tais que
ToP =PoT. Prove que Ker(T) + Ker(P) C Ker(T o P).

Verifique se o operador T : R? — R3 definido por T'(z,y, 2) = (v — y,2y,y + 2) é invertivel.
Caso afirmativo, determinar 77 1.

Seja T : V — V uma transformacao linear tal que 72 + T + I = 0. Mostre que T' é invertivel
e determine uma expressao para T~

Seja V um espago vetorial real e T : V — V uma transformacao linear. Dizemos que T é
idempotente se T2 = T, isto ¢é,

(ToT)(v) =T(T(v)) =T(v), paratodo veV.
Nessas condigoes, prove que V = Ker(T) @ Im(T).

Considere T : R? — P (R) a transformacdo linear tal que T(1,1) =1 —t e T(1,—1) = 1 + 3¢.
Mostre que 7' é um isomorfismo e determine seu isomorfismo inverso 71,

Dado o elemento ¢(t) = 3+t € P1(R). Considere as transformagoes lineares T' : Po(R) —
Po(R) definida por T(p(t)) = q(t)p'(t) +2p(t) e P : Po(R) — R3 definida por P(z+yt+2t?) =
(x4 vy,2,x —vy). Determine P o T e verifique se é um isomorfismo entre Pa(R) e R3.

Considere as transformacoes lineares 7' : R? — R3 definida por T(z,y) = (2z,2 — 3,7) e
P :R?® — R? definida por P(z,y,2) = (y — 2,2 — x). Pede-se:

a) Determine P o T e uma base para Ker(PoT).

b) Determine 7' o P e uma base para Im(T o P).

c) Verifique se T o P ¢ isomorfismo de R3.

Seja T : R? — R? transformacao linear definida por T'(x,y, z) = (x—y+2, —2+22). Determine
[T]Can'

Seja T : R3 — R3 transformacao linear definida por T'(x,y, 2) = (z—y+z, v+y+2z, 2+2y+2).
Determine [T)cqn.
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Seja T : R? — R? transformacdo linear definida por T(z,y) = (x + 2y, 2z + 4y). Determine
[T]cam [T]czm,Ba [T]B,cam [T]B,C7 [T]C,B € [T]C7 [T]C,can € [T]can,& onde can denota a base
canonica de R?, B = {(1,-1),(0,1)} e C = {(1,-1),(1,1)}.

Seja T : R? — R3 transformacao linear definida por T(z,y) = (z + 2y + 2,21 — y,2y + 2).
Determine [Tcan, [Tlcan,B, [T)B,cans T8¢, [Tles € [Tle, [Tle,can € [T)ean,c, onde can denota
a base canonica de R3, B = {(1,-1,1),(0,1,0),(0,0,1)} e C = {(1,0,1),(0,1,1),(0,0,1)}.

Seja U um subespago de P3(R), gerado por B = {t — > + 3,1 + ¢ + t?}. Considere a
transformagao linear T': U — P2(R) dada por T'(p(t)) = p'(t) + (t + 1)p(0). Se
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[T]B,can: 2 1

1 2
3
Determine [p(t)]s, sabendo que [T'(p(t))]can = | 5
4

Mostre que a transformacéo linear T : Po(R) — R? definida por T'(p(t)) = (p(—1), p(0), p(1))
é bijetora. Determine [T]cqn.-

Considere a transformacdo linear 7' : R? — R? tal que [T)canc = 0 1 , onde C =

{(1,0,1), (~1,0,1), (0,1,0)}.
a) Determine 7T'(1,0) e T°(0, 1).
b) Determine uma base para Im(T).
c¢) T ¢é injetora?
Sejam T : R* — R* uma transformacao linear, C = {vy,vo,v3,v4} uma base de R* e S =
[v1, V2, v3].
a) Se T'(v) = v para todo v € S e T'(v4) = v1 + v3, determine [Tc.
0010

b) Se [I]canc = , determine [T'(e1)]c.
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