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Exercicio 1. Mostre que se (zp)p>1 é uma seqiiéncia convergente de nu-
meros reais entao:

liminfx, = lim =z, = limsup z,.
n—+00 n——+00 n——+o0o

(Sugestao: recorde que mostramos que o liminf e o lim sup de uma seqiiéncia
sao valores de aderéncia dessa seqiiéncia.)

Exercicio 2. Sejam (zp,)n>1, (Yn)n>1 seqiiéncias limitadas de nimeros reais
tais que x,, < yn, para todo n € IN*. Mostre que:

liminf x,, <liminfy,, limsupz, <limsupy,.

n—+00 n—+00 n—+o0 n—+o0

Conclua que se a,b € R sao tais que a < z,, < b para todo n € IN* entao:

a < liminf z,, < limsupz, <b.
n—+00 n—+o0o

Exercicio 3. Sejam (zy,)n>1, (Yn)n>1 seqliéncias limitadas de niimeros reais.
Mostre que:

lim inf lim inf 3, < liminf
ARl o Rl o < Sl (o ),

lim sup (z,, + yn) < limsup z,, + limsup y,,.
n—-+00 n—-+oo n—-+0o0o

Encontre um exemplo em que essas desigualdades sejam estritas.

Exercicio 4. Seja (z,,)n>1 uma seqiiéncia limitada de nimeros reais e seja
c € R. Mostre que se ¢ > 0 entao:

i juf (o) = e (fmfafen), Imaplean) = e (lim gupan).
e que se ¢ < 0 entao:

lim inf =c(li li = c(liminf z,).
fm nf (ean) = ¢ (lmsupa,),  limsup (exn) = ¢ (Jim inf )



