1. Definigao. Seja B uma algebra de Boole e seja x um cardinal. Uma
familia (aq)aer em B é dita separada a direita se para todo a € K, a, nao
é menor ou igual a uma disjuncao finita! de elementos de {ag 1B < a}.

Note que se (aq)ack € separada a direita entdo o — a, é uma fungao
injetora e em particular x < |B].

2. Definigao. O grau hereditdrio de Lindelof de uma algebra de Boole B é
o supremo do conjunto dos cardinais k tais que existe uma familia separada
a direita (aq)ack em B.

3. Definicao. Seja X um espaco topoldgico e seja k£ um cardinal. Uma
familia (z4)acx em X é dita separada a direita se para todo « € K, T, nao
pertence ao fecho do conjunto {mﬁ B> BE K‘,}.

Note que se (zq)aer ¢ separada a direita entdo o — x, é uma fungao
injetora e em particular x < | X].

4. Definig¢ao. O grau hereditdrio de Lindelof de um espago topolégico X é
o supremo do conjunto dos cardinais k tais que existe uma familia separada
a direita (xq)aecr em X.

5. Lema. Seja k um cardinal. Seja X um espaco topoldgico compacto e seja
(Ua)aer uma familia na dlgebra de clopens de X . Entao (Uy)acr € separada
a direta na dlgebra de clopens de X se e somente se para todo o € k temos
que Uy nao estd contido em U5<a Us.

Demonstragao. Como U, é compacto e cada Ug, B < «, é aberto, note
que U, C Uﬁ <o Up se e somente se U, estd contido numa unido finita de

elementos de {Ug < a}. O

6. Proposicao. Seja k um cardinal. Seja X um espaco topoldgico compacto
e zero-dimensional. Seja B a sua dlgebra de clopens. FEntao existe uma
familia separada o direita (xo)ack em X se e somente se existe uma familia
separada o direita (Uy)ack em B.

Demonstragdo. Seja (q)acr uma familia separada a direita em X. Dado
a € Kk, temos que x, nao pertence ao fecho do conjunto {xg B>a, BE K,};
como X ¢é zero-dimensional, z, pertence a um clopen U, que é disjunto desse
conjunto. Afirmamos que a familia (Uy)aer é separada a direita em B. De
fato, para todos «, 8 € k, temos que:

a< fpf= g & U,.
Logo, dado « € k, temos que x, nao pertence a
estd contido em (., Uy.

Reciprocamente, seja (Uy)aer uma familia separada a direita em B. Em
vista do Lema 5, para cada o € k, U, nao estd contido em U5<a Us e

<o U,, donde U, nao

1% conveniente permitir disjungdes vazias (cujo resultado é 0). Isso é o mesmo que
exigir ag # 0.
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portanto existe x, € U, tal que z, & Uﬁ <o Up- Afirmamos que a familia
(a)ack € separada a direita em X. De fato, note que dados quaisquer
a, B € kK, temos:

B<a= x4 & Us.
Dai, para a € k, U, é uma vizinhanga de z,, disjunta de {av7 Y>>, 7€ m}.
Logo z, nao pertence ao fecho de {xw Y>> a, v E H} O

7. Corolario. O grau hereditdario de Lindeléf de uma dlgebra de Boole €
igual ao grau hereditdrio de Lindelof do seu espago de Stone. U



