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1) Esbogar um desenho da regiao de integracao e calcular a integral dupla.
a) [[pxcos(y)dzdy, R = {(z,y) e R*:2>0,2> <y < 7}.

b) [[,xdzdy, R é o triangulo com vértices (0,0), (0,1) e (2,0).

¢) [[,z+y drdy, R é o paralelogramo de vértices (0,0), (1,1),(3,1) e (2,0).
d) fme drdy, R={(r,y) eR?:2<y<3,0<z < i}

e) [[zycos(z?) dedy, R={(z,y) e R*: 0<x <1, 2> <y <1}

£) [[ e dady, R=1[0,1]x[1,2].

g) [[ra* dedy, R={(z,y) e R® 10 <y < —a® + 22 4 2}.

h) [[,x dzdy, R é a regiao compreendida entre os graficos de y = cos(x) e
y=1—cos(z) com 0 <z <7/2.

i) [[o/14y? dedy, R={(z,y) e R*: Jx <y < 1}

D) Jfp e dody, R={(z,y) eR*: 1 <2 <4, 0<y <V}

2) Esboge o conjunto e calcule o volume de R com integral dupla.

a) R é uma piramide limitada pelos planos coordenados e pelo plano x + 2y +
3z = 0.

b) R={(z,y,2) ER}:2>0,y>0,0+y<lel0<z<2>+y°}
¢) R={(r,y,2) eR3:2>0,y>0,2>0ex+y+2z<1}.
d) R é uma piramide de base triangular, sendo a base um triangulo retangulo

com catetos medindo a e b e que contenha o ponto (0,0, ¢), com a, b e ¢ nimeros
estritamente positivos.



3) Inverta a ordem de integragao
a) fol f;Q f(x,y)dydx.

f f_\/ﬁf x,y)dydz.
) J§ fli(x) f(z,y)dydzx.

d) fif [, y)dady.

4) Usando mudanca de coordenadas, calcule as seguintes integrais:

a) [[p2*+y* dedy, R={(z,y) e R* : 1 < 2* +y* < 4}.

b) [[nsen(4x® +y?) dedy, R = {(z,y) € R* : 42® +y* < 1,y > 0}.
c) [fn 1@ dxdy, R é o triangulo de vértices (0,0),(1,0) e (0, 1).

d) Area da elipse = [[,, dxdy, onde R é a elipse & —I—y <l,a>0eb>0.

e) Deduza, do item anterior, a area do circulo de raio 7.
5) Deduza a férmula de volume de uma esfera de raio r.

6) Encontre a férmula de volume de um cilindro de raio r e altura h.



