Prova P3 SUB de MAT 0234- Medida e Integracao
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JUSTIFIQUE TODAS AS SUAS RESPOSTAS! Boa sorte!
12 QU.GStéO: (2,5 pontos) Seja s > 0. Mostre que
—sx,,—1 2 1 —2
/e x sen”(z)dr = —log(1 + 4s77).
R 4
2% QU.GStéO: (2,5 pontos) Para todo n € N e todo z € [0, 4+00) seja f,(z) = %.

a) Mostre que para todo n, f, é integravel.

b) Para todo n € N seja a, := [, fu(x)dx. Mostre que (a,)n>o converge e determine o limite.

3¢ QUGStﬁO: (2,5 pontos) Seja p uma medida em R tal que p(R) < +o0. Seja f(x) = pu((—o0, x]).
Mostre:

/ @+ ¢) — f())dz = cu(R).

44 Questéio: (2,5 pontos) Seja (X, M, ) um espago de medida com p(X) = 1. Seja f uma fungao
positiva integravel. Mostre que se pu({f > 0}) < 1 entao

I = 0.
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