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Resumo da ultima aula

O dominio da fungio é o conjunto de todos os pontos (x,y) € R? tais que
f(x,y) é definida.

v
Definicao

O grifico de f : R> — R é o conjunto

{(x,y,2) € R%z =f(x,y) onde (x,y) € Df}.

V.
Exercicio

Esboce o grifico das fungodes abaixo:

fley) =3 22. f(xy) =y

f(x,y) =10 — 4x — 5y 24. f(x,y) = cosx
Sy =y +1 26. f(x,y) =3 —x?—y?
Flry) = 4x2 432 4 1

flry) =16 —x2 = 16y%

fley) =37

LS}




Algumas respostas




Cone z = \/x2 + 2 e paraboloide z = x? + 2
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Gréficos de fungdes f : R? — IR: alguns graficos

detalhados

Griéfico de:f (x,y) = 4x*> + > + 1

Griéfico de:f(x,y) = /16 — x2 — 162




Superficies quadricas I

Superficie Equacdo Eauacio
Elipsoide 2y 2oy
T+ =1 =t
Ih at  p? et ¢t at B
Cortes horiz.=elipses

Cortes vert.=hipérboles
ou uma par de retas.

Todos os cortes sdo

elipses

Cortes horiz.=elipses Cortes hor.=elipses
Cortes vert. = parabolas Cortes vert.=hipérboles




Superficies quadricas 11

Paraboloide Hiperbdlico

Hiperboloide de 2 folhas

2 42 oz
a* bt
Cortes hor. = elipses.

Cortes vert. = hipérboles




Gréficos de fungdes f : R? — R: reconhecer um

grafico

Método 1: desenhar algumas cortes do grafico com planos verticais
(x = constante) e (y = constante).

Exercicio

Quais sio os grificos das fungdes abaixo?

fley) = x| + |y [l y) =[xy
ey = ﬁ e y) = (x? = y?)
[y =(x — v S y) = sin(|x| + [¥])







Curvas de nivel

Definicao
As curvas de nivel de uma fungio f (x,y) sio as curvas de equagio
f(x,y) = k onde k é uma constante na imagem de f.

Relag¢do com os cortes horizontais:

10



—3y
x2+y?+1

As duas representagdes juntas: f(x,y) =

11



O gréfico de f(x,y) = xy*> — x°
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O grafico de f(x,y) = xy* — x




Mapas de contorno

Exercicio

Faga o mapa de contorno das fungoes:
flry) = (y — 2x) fy)=x*—y
flxy)=y—Inx flxy) = e
flx,y) =ve' flx,y) =y secx
fO6y) =y —2? FO6y) =/ + ) |




Mapas de contornos, dado o grafico

Exercicio

Faga um mapa de contorno para a seguinte fungdo.

15



Reconhecer os mapas de contorno

Exercicio

Faga uma correspondéncia entre as fungoes e os mapas de contorno.

(8]
\

z = sin(xy) = e*cosy

(8]
l

z =sin(x — y) sinx — siny
X =y

I+ x2+y?

(8]

= (1 - )1~ ) :=
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Funcdes com trés ou mais varidveis

Dominio e grafico tém a mesma defini¢do, mas infelizmente nao
podemos desenhar o gréfico da fungéo.
O que podemos fazer:

Definicao
As superficies de nivel sdo as superficies com equagio f(x,y,z) = k onde k é
uma constante.

4
Exercicio

Faga um esbogo das superficies de nivel.

flx,y.z) =x+ 3v + 5z
flx.v.z) = x>+ 3y* + 527

fey.2) =2 =y + 2




Solucdo 3
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Solucdo 4
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