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Sylvain Bonnot

Rotagdes no circulo

Exercicio 1. Mostre que para todo k € Z, existe uma semi-conjugacio continua da rotagio R,
para Ry,.

Exercicio 2. Mostre que para toda sequéncia finita (ky,...,k,) de inteiros k;em {0,1,...,9}, existe
um inteiro n > 0 tal que a representagio decimal de 2" comega com a sequéncia (kq,... ky).

Dinamica simbdlica

Exercicio 3. Seja ¥, 0 espago das sequéncias (x1,Xa,...) de 0 e 1 infinitas a direita, e 0 : 5 —

—wy|

%) o deslocamento. Seja d(v,w) := Y1 MT a métrica habitual. Mostre que as sequintes

fungdes sio também métricas e que elas definam a mesma topologia no espago £ :

1
/ _
d(st) = t(o,w)+1’
d”(S,t) _ eft(v,w)/
onde d'(v,v) =d"(v,v) =0et(v,w) é o minimo k tal que vy # w.

Exercicio 4. Seja e > 0 e w € ¥). Mostre que existe N > 0 tal que para todo n > N podemos
encontrar um v € ¥ tal que d(v,w) < € e d (0" (v),0" (w)) = 1.

Exercicio 5. Vamos definir o cilindro de comprimento 7 :

.....

Mostre que todos os cilindros sdo fechados e abertos (pela topologia induzida pela métrica d).
Exercicio 6. Seja f : [0,1] — [0,1] a fungdo (parcialmente) definida em [0,1] por:
f(x)=3xsexe€[0,1/3]|=Lef(x)=3x—2sex € [2/3;1] = L.

Para toda sequéncia w1, ... w, de w; =1 ou 2 vamos definir por indugio I, ., como

le...wn = le mf_1<IZU2) n... mf_(n_l)(lwn)'

(a) Mostre que o dominio de f" é feito de 2" intervalos do tipo Iy, . w,, cada um de comprimento
37"

(b) Seja C aintersegdo de todos os dominios das ", e seja h : &5 — C definida por h(wq,w,...) =
MNn>1lw,..w,- Mostre que foh=hoo.



