
Lema da class e mon Eto na :

Def : Sejam X um conjuhto e E c Pk ) .

EE chamada  class e  monitor  a se E =/ ¢ e :

DE E
"

fechada por Reuniao  crescent
"

:  i
.  e H sequin cia (En )n

,,±cE ,
crescent

,
temos YEN e E

.

2) Eetfechadapor intersecgao de crescent "iIeV (En )n
, ,cE ,

de crescent
,

temos A En e E
.

Exelon: qualquer o . algebra  E uma  class e  monottona .

Ext dan  um  exempt o de  class e  mon  Jtona que  nano sejauma  o - algebra .

En Seja { CP ( × ) .

Most Re que E E uma  6- algebra See somente se EE uma  algebra  eum  a  classe  monottona
.

PROposignao : Seja (%)
, ⇐ ±

 uma Familiade  classes monitors as .

Ehtao ;D,=% Eumadasse  mon  Jtona
.

Det dada ECPCX )
,

a

"

class e monition a genada por
f

"

E a  inter secgano de to das  as classes mono
' ton  as

E tais que Eck
.

Ela  E denotada por E ( E ) .

Lema :( Lema da class e  mono
' ton  a) Sejam Xumconjun to  e A CPQ ) um  a  Elgebra .

Entoio out )=E (A) .



Prova : A E ( A ) co ( A ) : verdadeiro
, por que  cada  o - algebra  £ uma  class e  mon  Jtona

.

me

2) o ( Ak E (A) : E suficiehte most rare que
EC A ) e- uma 6- algebra .

Na verdade
,

Esuficiente mostrar : E ( A ) E uma  algebra . Simples  mente
, por que seen )⇒

, ,

E um  a  sequin cia  em ECAt
,

entao os Fn÷ En u Eau ...  u En Sano em 4 ( A ) (por que Eat ) Euma  algebra ) ,

Mas entoio Un En = Un Fn EE (a) (por que E (A) contem Reunites de sequin cias  crescents ) .

Reyno: ramos  most rare que ECA ) E uma  algebra .

Para todo Ee Eft ),
defina CIE ):={ FEE (A) / E- FEE (At

,
F- EEECAI ,

FNE  e El A)} .

0bs= : por simetria
,

dados GFEECAI,
Fe C ( E ) E  e C ( F ) .

Lema : HE  e E ( Al
,

( ( E ) E um  a  class e  mon  Etona
.

Provo do lema :

a) C ( E )t¢ por que E  e C ( E ) .

b) Seen t.sc C (E) E crescent
,

entat :  D (Un Fn) - E=nU(E- Et e E (A)

2) E- HE )=AE- Fn ) e Ela )
.

3) En ( YFNHYHEI € ECA) .



c) Se (Fn )n€n e- umaseq .↳ de  element os de C ( E ) :

DXFn ) - E  
= A Hn- H e Ettl

2) E - ( IFN )= Un IE- Fn ) £E( A )

3) En ( IFNHI EnFn ) e E (A) .

Conclj C (E) E Uma  class e  mon  Eto na (Fim prova
lema) .

Lema :

the
Ela )

,
C ( A ) = Eat ) .

PRova:_ Seja A  € it
.

A  E algebra  ⇒ t Belt
,

A- B
,

B - A  e An Beit  che (A)

⇒ C (A ) con tem B
,

H Be A

⇒ A c CIA ) .

Mas
,

CIA) e- uma  classes monotony que ( on tem A  ⇒ CIA ) o E ( A ) .

Lem brando que por definigao

temos C (A) CENT )
,

a  conclusion E que E (A) = C ( A ) .

Fim provalema .

Emory: dado Fe left ),
temos que : the A

,
Fe CIA )

,
masisso  E equivalent e  a A  e ( (F) .

Istoe
,

A  c CCF) HF e E( a ) .

Mas
,

Cltleuma  class e  monotony entao CIFDECA ) .
Jai tinhamos C ( Ft c C (Abentao CCFKECA ) .

Conclusion ate agora ,
lemos : t E  e Eat )

,
C ( E ) =E( A) .

Agora : sejam E
,

FEE ( A ) : tem os que E - F  EE ( A ) e En F  £ QA ) .
Mas XEACECA )

, por is so EAHE fechada

por complement asaio e  inter  secgoiofinita :  ou seja Got ) E Uma  oilgebra . Fim da demons tragao .


