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k - corpo algebricamente fechado

A - k-dlgebra serial sem ciclos truncada

mod A - categoria de A-méddulos a direita finitamente gerados
DP(A) - categoria derivada limitada de mod A

KCP(proj N) - categoria homotépica de complexos limitados de
A-médulos projetivos finitamente gerados
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Construir o complexo inclinante Th.

Definir o poset Sp.
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Construir o complexo inclinante Th.
Definir o poset Sp.

Mostrar que Endps(n) T € isomorfa a dlgebra de incidéncia do
poset S7.
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Algebras seriais

Uma dlgebra A é dita serial a direita se todo A-médulo a direita
projetivo indecomponivel é unisserial.
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Algebras seriais

Uma dlgebra A é dita serial a direita se todo A-médulo a direita
projetivo indecomponivel é unisserial.

Em [ASS], podemos encontrar o seguinte teorema, que da uma

importante caracterizagdo destas algebras, em relacdo ao seu
carcas.
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Algebras seriais

Uma dlgebra A é dita serial a direita se todo A-médulo a direita
projetivo indecomponivel é unisserial.

Em [ASS], podemos encontrar o seguinte teorema, que da uma
importante caracterizagdo destas algebras, em relacdo ao seu
carcas.

Teorema

Uma k-algebra basica A € serial a direita se, e somente se, para
todo vértice a de seu carcds Qp, existir no maximo uma flecha que
comeca em a.
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Algebras seriais

Em [DrozdKirichenko] podemos encontrar o seguinte resultado.

Teorema

Uma algebra conexa A € serial a direita se e somente se o seu
carcds Qa ou € uma drvore com um (inico po¢o ou possui um
tnico ciclo tal que, quando removidas as flechas deste ciclo, resta
uma unido disjunta de drvores cujos po¢os sdo vértices deste ciclo.
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Algebras seriais

Figura: Exemplo

X
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Algebras seriais

Figura: Exemplo
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Caracterizacao

Figura: Exemplo
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Algebras r-truncadas

kQ

Dada uma éalgebra de caminhos quocientada por um ideal A = -

dizemos que A é r-truncada se / é o ideal gerado por todos os
caminhos de comprimento r > 2 em kQ, ou seja, se | = (Q,).
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Algebras r-truncadas

kQ

Dada uma éalgebra de caminhos quocientada por um ideal A = -

dizemos que A é r-truncada se / é o ideal gerado por todos os
caminhos de comprimento r > 2 em kQ, ou seja, se | = (Q,).
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Algebras seriais sem ciclos truncadas

A é serial a direita sem ciclos r-truncada
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Algebras seriais sem ciclos truncadas

N\ é serial a direita sem ciclos r-truncada = @ possui um (nico
poco ag € Qo
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Algebras seriais sem ciclos truncadas

N\ é serial a direita sem ciclos r-truncada = @ possui um (nico
poco ag € Qo

Para cada vértice a € Qp, a # ap, 3! caminho w, : a — ag em @
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Algebras seriais sem ciclos truncadas

N\ é serial a direita sem ciclos r-truncada = @ possui um (nico
poco ag € Qo

Para cada vértice a € Qp, a # ap, 3! caminho w, : a — ag em @

Wa = Uplg ... U]
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Algebras seriais sem ciclos truncadas

N\ é serial a direita sem ciclos r-truncada = @ possui um (nico
poco ag € Qo

Para cada vértice a € Qp, a # ap, 3! caminho w, : a — ag em @

Wa = Uplg ... U]

onde cada u; € maximal n3o nulo em A
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Algebras seriais sem ciclos truncadas

N\ é serial a direita sem ciclos r-truncada = @ possui um (nico
poco ag € Qo

Para cada vértice a € Qp, a # ap, 3! caminho w, : a — ag em @

Wa = Uplg ... U]

onde cada u; € maximal n3o nulo em A

Notagdes: r* =r —1,
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Algebras seriais sem ciclos truncadas

N\ é serial a direita sem ciclos r-truncada = @ possui um (nico
poco ag € Qo

Para cada vértice a € Qp, a # ap, 3! caminho w, : a — ag em @

Wa = Uplg ... U]

onde cada u; € maximal n3o nulo em A

Notagdes: r* =r—1, g = q(w)
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Algebras seriais sem ciclos truncadas

N\ é serial a direita sem ciclos r-truncada = @ possui um (nico
poco ag € Qo

Para cada vértice a € Qp, a # ap, 3! caminho w, : a — ag em @
Wy = Upllg ... U1

onde cada u; € maximal n3o nulo em A

Notagdes: r* =r —1, g = q(w) e s = s(w) os ndmeros inteiros
nao-negativos tais que
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Algebras seriais sem ciclos truncadas

N\ é serial a direita sem ciclos r-truncada = @ possui um (nico
poco ag € Qo

Para cada vértice a € Qp, a # ap, 3! caminho w, : a — ag em @

Wa = Uplg ... U]

onde cada u; € maximal n3o nulo em A

Notagdes: r* =r —1, g = q(w) e s = s(w) os ndmeros inteiros
nao-negativos tais que

n=4L0w)=qgr*+s
onde 0 < s < r*.
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Complexo inclinante Ty

N - algebra serial sem ciclos r-truncada, definimos
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Complexo inclinante Ty

N - algebra serial sem ciclos r-truncada, definimos

uy up ug Uq Un

Ta: Py Pr(uy) Pt(u3) e Pt(uq) Ps(uq) Pa

0
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Complexo inclinante Ty

N - algebra serial sem ciclos r-truncada, definimos

uy up ug Uq Un

0 Pi(uy) Pt(ug) Pt(uq) Ps(uq) Pa,
onde P,, estd no grau 0; e T,, = P,

Ty: P,

0"
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Complexo inclinante Ty

N - algebra serial sem ciclos r-truncada, definimos

uy up ug Uq Un

Ta: Py Pr(uy) Pt(u3) e Pt(uq) Ps(uq) Pa

onde P,, estd no grau 0; e T,, = Pj,.

Defina Th = @ T,
aeQ
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Complexo inclinante Ty

N - algebra serial sem ciclos r-truncada, definimos

uy up ug Uq Un

Ta: Pa Pi(uy) Pt(ug) Pt(uq) Ps(uq) Pa,
onde P,, estd no grau 0; e T,, = P,

0"

Defina Th = @ T,
aeQ

Definicao

Seja T um objeto de KP(proj ).
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Complexo inclinante Ty

N - algebra serial sem ciclos r-truncada, definimos

uy up ug Uq Un

0 Pi(uy) Pt(ug) Pt(uq) Ps(uq) Pa,
onde P,, estd no grau 0; e T,, = P,

Ty: P,

0"

Defina Th = @ T,
aeQ

Definicao

Seja T um objeto de K?(proj N). Dizemos que T é um complexo
inclinante de N\ se ele satisfaz as condicées (1) e (2) a seguir.
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Complexo inclinante Ty

N - algebra serial sem ciclos r-truncada, definimos

uy up ug Uq Un

Ts: P"O Pt(uz) Pt(u3) ce Pt(uq) Ps(uq) Pa
onde P,, estd no grau 0; e T,, = Pj,.

Defina Th = @ T,
aeQ

Definicao

Seja T um objeto de K?(proj N). Dizemos que T é um complexo
inclinante de N\ se ele satisfaz as condicées (1) e (2) a seguir.

(1) Homps(ay(T, T[i]) = 0 para todo i # 0;
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Complexo inclinante Ty

N - algebra serial sem ciclos r-truncada, definimos

uy up ug Uq Un

Ts: Pa0 Pt(u ) Pt(u ) Pt(u ) Ps(u ) P, ,
2 3 q q

onde P,, estd no grau 0; e T,, = Pj,.

Defina Th = @ T,
aeQ

Definicao

Seja T um objeto de K?(proj N). Dizemos que T é um complexo
inclinante de N\ se ele satisfaz as condicées (1) e (2) a seguir.

(1) Homps(ay(T, T[i]) = 0 para todo i # 0;
(2) add(T) gera Kb(proj N) como categoria triangulada.
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Algebras de Nakayama

0% 1% 2%°3-"4~ 52 g -7-"g<"9
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Algebras de Nakayama

0% 1% 2%°3-"4~ 52 g -7-"g<"9

To = Po

T,' = POH-P,'; i:1,2
T; = Py — P, — Pj; j=3,4
Ty = Po—= P, — P, — Pg — Pg —— Py
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Complexo inclinante Ty

Note que os somandos do complexo Tp geram K°(proj A).
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Complexo inclinante Ty

Note que os somandos do complexo Tp geram K°(proj A).

Isto segue das sequéncias exatas curtas de complexos
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Complexo inclinante Ty

Note que os somandos do complexo Tp geram K°(proj A).

Isto segue das sequéncias exatas curtas de complexos
0— Pi[—(qi+1)] — Ti — Tgrr — 0

para todo /.
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Complexo inclinante Ty

0
Po[—5] Po
|
To Po —= P> — P4 — Ps — Pg — Py
N
Tg Po—= Py — Py — Ps — Pg
0
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Complexo inclinante Ty

Agora precisamos apenas mostrar que Hom(Tx, Ta[i]) = 0 se

i #0.
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Complexo inclinante Ty

Agora precisamos apenas mostrar que Hom(Tx, Ta[i]) = 0 se

i #0.

O vértice 0 é um pogo
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Complexo inclinante Ty

Agora precisamos apenas mostrar que Hom(Tx, Ta[i]) = 0 se

i #0.

O vértice 0 é um poco = # morfismo P, — Py para nenhum

X € Qo\{O}
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Complexo inclinante Ty

Agora precisamos apenas mostrar que Hom(Tx, Ta[i]) = 0 se

i #0.

O vértice 0 é um poco = # morfismo P, — Py para nenhum
x € Qo \ {0}. Portanto, Hom(Tp, Tp[i]) = 0 para todo i < 0.
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Complexo inclinante Ty

Agora precisamos apenas mostrar que Hom(Tx, Ta[i]) = 0 se

i #0.

O vértice 0 é um poco = # morfismo P, — Py para nenhum
x € Qo \ {0}. Portanto, Hom(Tp, Tp[i]) = 0 para todo i < 0.

T; : Pp——= Py, ——...
lﬂ
Til-1]: Pr— ...
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Complexo inclinante Ty

Por outro lado, como A é r-truncada, n3o existe morfismo
Po — Pj para nenhum j > r.
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Complexo inclinante Ty

Por outro lado, como A é r-truncada, n3o existe morfismo
Py — Pj para nenhum j > r. Portanto, segue que
Hom( T, TaA[i]) = 0 para todo i > 2.
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Complexo inclinante Ty

Por outro lado, como A é r-truncada, n3o existe morfismo
Py — Pj para nenhum j > r. Portanto, segue que
Hom( T, TaA[i]) = 0 para todo i > 2.

T; : Py—— ...
E
7_1[2] : P() Pr* PJ'
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Complexo inclinante Ty

Por fim, o caso i = 1.
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Complexo inclinante Ty

Por fim, o caso i = 1.

Se existir um morfismo de complexos ndo nulo ¢ : T; — T;[1]
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Complexo inclinante Ty

Por fim, o caso i = 1.

Se existir um morfismo de complexos ndo nulo ¢ : T; — T;[1]

T; : Py——= Py —— ...
TJ[I] : Po P, P;
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Complexo inclinante Ty

Por fim, o caso i = 1.

Se existir um morfismo de complexos ndo nulo ¢ : T; — T;[1]

T; : Py——= Py —— ...
TJ[I] : Po P, P;

mostramos como construir uma homotopia
h: T; — T; = T;[1][—1] entre o morfismo de complexos ¢ e o
morfismo nulo.
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Complexo inclinante Ty

Por fim, o caso i = 1.

Se existir um morfismo de complexos ndo nulo ¢ : T; — T;[1]

T; : Py——= Py —— ...
TJ[I] : Po P, P;

mostramos como construir uma homotopia
h: T; — T; = T;[1][—1] entre o morfismo de complexos ¢ e o
morfismo nulo. Portanto, Home(,\)(T,-, T;[1]) = 0.
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Complexo inclinante Ty

Assim, concluimos que Tp é um complexo inclinante.
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Complexo inclinante Ty

Assim, concluimos que Tp é um complexo inclinante.

Passamos agora para a construcdo do poset Sa.
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Definimos Ry C Qo x Qo da seguinte maneira:
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Definimos Ry C Qo x Qo da seguinte maneira:

Rn= {(i,j) € Qo x Qo | o morfismo 1p, estende-se
para um morfismo de Home(A)(T,-, TJ)}
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Definimos Ry C Qo x Qo da seguinte maneira:

Rn= {(i,j) € Qo x Qo | o morfismo 1p, estende-se
para um morfismo de Home(A)(T,-, TJ)}

Definimos também os conjuntos
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Definimos Ry C Qo x Qo da seguinte maneira:

Rn= {(i,j) € Qo x Qo | o morfismo 1p, estende-se
para um morfismo de Home(A)(T,-, TJ)}

Definimos também os conjuntos

R/\70 = {(I7 I) ’ i€ Q()};

Rag ={(i,j) € Q x Qo | i <Jj, q = qi};

Raa={(,J)) € Qx Ql|i<j, qg=qg +1, s <sj};

Ransz ={(i,j) € Qo x Qo | i <Jj, qj > qi +1, r* nao divide i},
Rn4 = {(i,j) € Qo x Qo | j < i, r* divide j}.
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4
Para cada (/,j) € |_| R/\,k vamos definir um morfismo

pi,j € Homps(p ( i J) que estende o morfismo 1p,.
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4
Para cada (/,j) € |_| R/\,k vamos definir um morfismo

pi,j € Homps(p ( i J) que estende o morfismo 1p,.

e Caso (i,j) € Rag: Neste caso j =i e ¢;j:=17,.
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4
Para cada (/,j) € |_| R/\,k vamos definir um morfismo

pi,j € Homps(p ( i J) que estende o morfismo 1p,.
e Caso (i,j) € Rag: Neste caso j =i e ¢;j:=17,.

e Caso (i,j) € Ra,1: Neste caso i < j e gj = g;, entdo o morfismo
wij: Ti — T; é representado abaixo.
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4
Para cada (/,j) € |_| R/\,k vamos definir um morfismo

pi,j € Homps(p ( i J) que estende o morfismo 1p,.
e Caso (i,j) € Rag: Neste caso j =i e ¢;j:=17,.

e Caso (i,j) € Ra,1: Neste caso i < j e gj = g;, entdo o morfismo
@i j: T; — T; é representado abaixo. Note que j —i = s; — 5.

a” ar” a” a” asi
Po P, P . Pg;r P;
J{lpo llp,* llpw lqui,* J/O‘ji
r* r* r* r* Sj
Po—2 > P2 py. @ o p o p
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e Caso (i,j) € Rao: Neste caso i < j, gj = ¢qi + 1 e s; < s, entdo
o morfismo ¢; j : T; — T; é representado abaixo.
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e Caso (i,j) € Rao: Neste caso i < j, gj = ¢qi + 1 e s; < s, entdo
o morfismo ¢; j : T; — T; é representado abaixo. Note que
j—i:r*—l—sj—s,->r*.

* * * *

a’ a’ a’
'DO 'Dr* P2r*

llpo llP,* llpz,*

o o’ o’
'DO Pr* P2r*
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e Caso (i,j) € Ra3: Neste caso i < j, gj > gi + 1 e r* ndo divide
i, entdo o morfismo ¢;; : T; — T; € representado abaixo.
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e Caso (i,j) € Ra3: Neste caso i < j, gj > gi + 1 e r* ndo divide
i, entdo o morfismo ;; : T; — T; é representado abaixo. Note
que, como r* n3o divide i, temos r* —s; > 0.

r* r* r* S;
0 0 0
POLP,*%...a%Pqir* S P 0 ...—0
llpo llpr* \L]-Pqir* lar*—si 0 io
* * * * * * s:
o’ [e% o o' a’ [e% ad
PO — Pr* — ... > Pq,-r* — P(ql.Jrl)r* — P(q,'+2)r* —_— ... > PJ'
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e Caso (i,j) € Raa: Neste caso j < i e r* divide j, entdo o
morfismo ; ; : T; — T; é, em particular, o morfismo projecao
representado abaixo.
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e Caso (i,j) € Raa: Neste caso j < i e r* divide j, entdo o
morfismo ; ; : T; — T; é, em particular, o morfismo projecao
representado abaixo.

o’ a’ ar” o a’ ar” asi
Py— Py — ... — qu*%-P(qj_‘_l)r*%-_,,%- qirs — Pi
llp0 llp,* iquj,* lo lo lo

r r r 0 0 0 0
POLPr*g...g qu* 0 0 0
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4
Vale a seguinte igualdade: Ry = .I:loR/\J-
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4
Vale a seguinte igualdade: Ry = .I:loR/\J-

O conjunto Qg com a relacdo bindria Ry € um poset.
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4
Vale a seguinte igualdade: Ry = .I:loR/\J-

O conjunto Qg com a relacdo bindria Ry € um poset.

Notac3o:
(1) i <wj & (i,j) € Ra para i,j € Q.
(2) S/\ = (QO; Sw)
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Morfismo induzido

k
Seja N = TQ uma dlgebra de dimensio finita tal que

dimy ejNej <1 para quaisquer i,j € Qq.
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Morfismo induzido

k
Seja N = TQ uma dlgebra de dimensio finita tal que

dimy ejNej < 1 para quaisquer i,j € Qu. Seja

um diagrama de homomorfismos entre N\-mddulos projetivos
indecomponiveis, onde a, b, c,d € Q.
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Morfismo induzido

(1) Sejam «, B e ¢ morfismos para os quais existe ¢ tal que o
diagrama acima comuta e as composicoes sdo ndo-nulas
(Bp = o #0). Entdo tal ¢ € unicamente definido por «, (3
e .
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Morfismo induzido

(1) Sejam «, B e ¢ morfismos para os quais existe ¢ tal que o
diagrama acima comuta e as composicoes sdo ndo-nulas
(Bp = Ya #0). Entdo tal ¢ é unicamente definido por «, 3
e .

(2) Sejam «, B e ¢ morfismos para os quais existe ¢ tal que o
diagrama acima comuta e as composicoes sao ndo-nulas
(B = Yo #0). Entdo tal 1) é unicamente definido por «, [3
e p.
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Algebras de Nakayama sem ciclos truncadas

Mostramos o seguinte resultado
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Algebras de Nakayama sem ciclos truncadas

Mostramos o seguinte resultado

Teorema

A dlgebra de endomorfismos Endpeay(Ta) € isomorfa a dlgebra de
incidéncia de poset kSy. Além disso, \ € derivadamente
equivalente a kSy’.
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Algebras de Nakayama sem ciclos truncadas

Seja i) = (V' )kez : T = Tj.
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Algebras de Nakayama sem ciclos truncadas

Seja ¢ = (Y )kez : Ti = T}
Y0 € Endp(Po) = 9° = A.1p, para algum X € k.

Claudiano Henrique da Cunha Melo Algebras seriais sem ciclos truncadas sdo derivadamente equivale



Algebras de Nakayama sem ciclos truncadas

Seja ¢ = (VX )kez : Ti = Tj.
Y0 € Endp(Po) = 9° = A.1p, para algum X € k.
Segue do item (2) do lema anterior que v é unicamente definido

por 0.
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Algebras de Nakayama sem ciclos truncadas

Seja b = (VK)ez : Ty — Tj.

Y0 € Endp(Po) = 9° = A.1p, para algum X € k.

Segue do item (2) do lema anterior que v é unicamente definido
por 0.

Por isso qualquer morfismo entre T; e T; é induzido por Y0, logo é
um miiltiplo do morfismo ¢; ;.
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Algebras de Nakayama sem ciclos truncadas

Seja ¢ = (V)eez : Ti = T
Y0 € Endp(Po) = 9° = A.1p, para algum X € k.
Segue do item (2) do lema anterior que v é unicamente definido
0
por ”.
Por isso qualquer morfismo entre T; e T; é induzido por Y0, logo é
um miiltiplo do morfismo ¢; ;.
Portanto, o conjunto {¢;;}(ij)er é uma k-base de Endps(p)(Tr)-
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Algebras de Nakayama sem ciclos truncadas

Seja = (VYez T = Ty

Y0 € Endp(Po) = 9° = A.1p, para algum X € k.

Segue do item (2) do lema anterior que v é unicamente definido
por 0.

Por isso qualquer morfismo entre T; e T; é induzido por Y0, logo é
um miiltiplo do morfismo ¢; ;.

Portanto, o conjunto {¢;}(ij)er é uma k-base de Endps(p)(Tr)-
Lo%g, Endpeny(Ta) € isomorfa a dlgebra de incidéncia de poset
kSyP.
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Algebras de Nakayama sem ciclos truncadas

Teorema de Rickard [Rickard1989]
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Algebras de Nakayama sem ciclos truncadas

Teorema de Rickard [Rickard1989]

Teorema

I, A- k-dlgebras

D®(T) ~¢ DP(N) <= T ~ End(T)°P
onde T € KP(proj N) é um complexo inclinante.
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Descricdo de Sy

Definicao

Paral,m,n,s € N taisque m</les </,
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Descricdo de Sy

Definicao

Para |, m,n,s € N tais que m < | e s < |, vamos denotar por
V(I, m, n,s) o poset definido no conjunto de elementos

{a,',bj,Ck‘].SiS/,].Sjgm,].gkgn}

e com ordem parcial definida pelas seguintes regras:
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Descricdo de Sy

Definicao

Para |, m,n,s € N tais que m < | e s < |, vamos denotar por
V(I, m, n,s) o poset definido no conjunto de elementos

{a,',bj,Ck‘].SiS/,].Sjgm,].gkgn}

e com ordem parcial definida pelas seguintes regras:

(1) x; < xj se, e somente se, i < j para x € {a, b, c};
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Descricdo de Sy

Definicao

Para |, m,n,s € N tais que m < | e s < |, vamos denotar por
V(I, m, n,s) o poset definido no conjunto de elementos

{a,',bj,Ck‘].SiS/,].Sjgm,].gkgn}

e com ordem parcial definida pelas seguintes regras:
(1) x; < xj se, e somente se, i < j para x € {a, b, c};
(2) aj < ¢j e by < ¢j para todos i,j, k;
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Descricdo de Sy

Definicao

Para |, m,n,s € N tais que m < | e s < |, vamos denotar por
V(I, m, n,s) o poset definido no conjunto de elementos

{a,',bj,Ck‘].SiS/,].Sjgm,].gkgn}

e com ordem parcial definida pelas seguintes regras:
(1) x; < xj se, e somente se, i < j para x € {a, b, c};
(2) aj < ¢j e by < ¢j para todos i,j, k;

(3) a; < bjyk para todos i e todos k > 1;

Claudiano Henrique da Cunha Melo Algebras seriais sem ciclos truncadas sdo derivadamente equivale



Descricdo de Sy

Definicao

Para |, m,n,s € N tais que m < | e s < |, vamos denotar por
V(I, m, n,s) o poset definido no conjunto de elementos

{a,',bj,Ck‘].SiS/,].Sjgm,].gkgn}

e com ordem parcial definida pelas seguintes regras:
(1) x; < xj se, e somente se, i < j para x € {a, b, c};
(2) aj < ¢j e by < ¢j para todos i,j, k;

(3) a; < bjyk para todos i e todos k > 1;

(4)

b; < aji+ para todos i e todos t > s.
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O poset V(5,3,2,3) tem o seguinte diagrama de Hasse:
a an as = as

\
/

a—0OQ

by ——= b, —— b3
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Descricdo de Sy

Vamos definir os seguintes subconjuntos de {0,1,...,n—1}, o
conjunto dos vértices de A .
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Descricdo de Sy

Vamos definir os seguintes subconjuntos de {0,1,...,n—1}, o
conjunto dos vértices de A .

C = {ie{0,1,...,n—1} | r* divide i},
A {ie{0,1,...,n—1} | gi éparei¢C},
B {ie{0,1,...,n—1} | qi é impar e i ¢ C}.
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Descricdo de Sy

Sejam Iz(A) := | A],
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Descricdo de Sy

Sejam IA(A) := |A], I\(B) := |B|
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Descricdo de Sy

Sejam In(A) := | A], IA(B) := |B] e Ir(C) :=|C|.
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Descricdo de Sy

Sejam IA(A) := |A|, IN(B) :=|B| e IA(C) := |C].
Se considerarmos a ordem natural existente em {0,1,...,n— 1},
temos as seguintes bijecoes que respeitam a ordem natural em Z

para A, BeC:
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Descricdo de Sy

Sejam IA(A) := |A|, IN(B) :=|B| e IA(C) := |C].
Se considerarmos a ordem natural existente em {0,1,...,n— 1},
temos as seguintes bijecoes que respeitam a ordem natural em Z

para A, B e C:
A — {317327"'aa/A(A)}7
)}

B «— {b1,b2,..., b5}
CP +— {a,a,....q0)}
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Descricdo de Sy

Teorema

Seja N = A(n, r) uma dlgebra de Nakayama truncada e Ty o
complexo inclinante definido acima. Entao

kS/\ ~ kV(//\(A), //\(B), //\(C), r*).

Claudiano Henrique da Cunha Melo Algebras seriais sem ciclos truncadas sdo derivadamente equivale



Descricao de Sp - Exemplo

A =N\(12,3) :
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Descricao de Sp - Exemplo

0Z 12 232 4% 52 g 7282 0=« 10~ 11
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Descricao de Sp - Exemplo

0Z 12 232 4% 52 g 7282 0=« 10~ 11

S/fp tem o seguinte diagrama de Hasse:
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Descricao de Sp - Exemplo

0f 12 02 3. 42 BZ - "7-"82"90< 10<11

SXP tem o seguinte diagrama de Hasse:

l1<—5<—9

™
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Algebras seriais a direita sem ciclos truncadas

Seja A uma algebra serial a direita truncada e ap o vértice que
corresponde ao seu Unico poco.
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Algebras seriais a direita sem ciclos truncadas

Seja A uma algebra serial a direita truncada e ap o vértice que
corresponde ao seu Unico poco.

Seja {b1,...,bm} o conjunto de todas as fontes de Q.
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Algebras seriais a direita sem ciclos truncadas

Seja A uma algebra serial a direita truncada e ap o vértice que
corresponde ao seu Unico poco.

Seja {b1,...,bm} o conjunto de todas as fontes de Q.

Vamos denotar por Ap, a dlgebra r-truncada com carcas Q(b;) que
corresponde ao poset Uy,
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Algebras seriais a direita sem ciclos truncadas

Seja A uma algebra serial a direita truncada e ap o vértice que
corresponde ao seu Unico poco.

Seja {b1,...,bm} o conjunto de todas as fontes de Q.

Vamos denotar por Ap, a dlgebra r-truncada com carcas Q(b;) que
corresponde ao poset Uy, , onde Uy, ={a € Qo | a > b;}.
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Algebras seriais a direita sem ciclos truncadas

Seja A uma algebra serial a direita truncada e ap o vértice que
corresponde ao seu Unico poco.

Seja {b1,...,bm} o conjunto de todas as fontes de Q.

Vamos denotar por Ap, a dlgebra r-truncada com carcas Q(b;) que
corresponde ao poset Uy, , onde Uy, ={a € Qo | a > b;}.

Ap; € uma dlgebra de Nakayama r-truncada.
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Algebras seriais a direita sem ciclos truncadas

Seja A uma algebra serial a direita truncada e ap o vértice que
corresponde ao seu Unico poco.

Seja {b1,...,bm} o conjunto de todas as fontes de Q.

Vamos denotar por Ap, a dlgebra r-truncada com carcas Q(b;) que
corresponde ao poset Uy, , onde Uy, ={a € Qo | a > b;}.

Ap; € uma dlgebra de Nakayama r-truncada.

Construimos para cada i a relagdo Ry, € Q(bi) x Q(b;) € Qo X Qo.
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Algebras seriais a direita sem ciclos truncadas

Defina agora
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Algebras seriais a direita sem ciclos truncadas

Defina agora

O conjunto Qy com a relacdo bindria Ry é um poset.
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Algebras seriais a direita sem ciclos truncadas

Defina agora
RA

U Ra

O conjunto Qy com a relacdo bindria Ry é um poset.

Teorema

A dlgebra de endomorfismos EndDb(/\)(T/\) € isomorfa a algebra de
incidéncia de poset ]]«SXP . Além disso, \ € derivadamente
equivalente a kSy" .
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Algebras de incidéncia de posets

Vantagens:
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Algebras de incidéncia de posets

Vantagens:

@ Objetos mais combinatdrios
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Algebras de incidéncia de posets

Vantagens:
@ Objetos mais combinatdrios

@ Vdrias equivaléncias dentro desta classe:
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Algebras de incidéncia de posets

Vantagens:
@ Objetos mais combinatdrios

@ Vdrias equivaléncias dentro desta classe:

o Mutagdes [Lad2010]
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Algebras de incidéncia de posets

Vantagens:
@ Objetos mais combinatdrios

@ Vdrias equivaléncias dentro desta classe:

o Mutagdes [Lad2010]

e Mutag¢bes generalizadas
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Algebras de incidéncia de posets

Vantagens:
@ Objetos mais combinatdrios

@ Vdrias equivaléncias dentro desta classe:

o Mutagdes [Lad2010]
e Mutag¢bes generalizadas

o Equivaléncia de Ladkani [Lad2008,B]
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Algebras seriais a direita sem ciclos truncadas hereditdrias

por partes

Teorema de Happel:
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Algebras seriais a direita sem ciclos truncadas hereditdrias

por partes

Teorema de Happel:
Se H é uma k-categoria hereditdria, abeliana, conexa, com espacos

de morfismos e extensGes de dimens3o finita, e com algum objeto
inclinante
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Algebras seriais a direita sem ciclos truncadas hereditdrias

por partes

Teorema de Happel:

Se H é uma k-categoria hereditdria, abeliana, conexa, com espacos
de morfismos e extensGes de dimens3o finita, e com algum objeto

inclinante

a3
H ~ger mod H para alguma k-algebra hereditaria de dimensao
finita H
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Algebras seriais a direita sem ciclos truncadas hereditdrias

por partes

Teorema de Happel:

Se H é uma k-categoria hereditdria, abeliana, conexa, com espacos
de morfismos e extensGes de dimens3o finita, e com algum objeto

inclinante

\
H ~ger mod H para alguma k-algebra hereditaria de dimensao
finita H

ou

H ~ger coh X para alguma reta projetiva com pesos X
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Algebras seriais a direita sem ciclos truncadas hereditdrias

por partes

Geigle e Lenzing ([GL 1987])
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Algebras seriais a direita sem ciclos truncadas hereditdrias

por partes

Geigle e Lenzing ([GL 1987])

DP(coh X(p, \)) ~¢ DP(mod C(p, \))
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Algebras seriais a direita sem ciclos truncadas hereditdrias

por partes

Geigle e Lenzing ([GL 1987])

DP(coh X(p, \)) ~¢ DP(mod C(p, \))

Ladkani, em [Lad2008] mostrou o seguinte resultado.
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Algebras seriais a direita sem ciclos truncadas hereditdrias

por partes

Geigle e Lenzing ([GL 1987])

DP(coh X(p, \)) ~¢ DP(mod C(p, \))

Ladkani, em [Lad2008] mostrou o seguinte resultado.

Teorema

Seja A uma dlgebra canénica do tipo (p, \) sobre um corpo
algebricamente fechado. Entdo N\ € derivadamente equivalente a
uma algebra de incidéncia de poset se e somente se o niimero de
pesos de p € igual a 2 ou 3.
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