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LISTA 5 DE EXERCICIOS

Seja f(xz,y) =1, para todo (z,y) € R = [a,b] x [¢,d]. Prove que

JJ f@v)dedy = (b= a)(d-o).
Seja f: R =[a,b] x [¢,d] > R definida por

Lse (z,y) e (@xQ)nR
f(xay): .
0se (2,y) ¢ (QxQ)nR.

Determine se f é integravel ou nao. Se f é integravel, compute sua integral.

Prove, a partir da definicao de integral dupla e da teoria da integracao em R,

)

xrdxdy = (d=c)=(d-c) /;bxdx.

[a,b]x[c,d]

Sejam [ : [a,b] > Reg:[c,d] > R continuas e positivas. Prove, a partir da definigdo
de integral dupla e da teoria da integracao em R, que fg ¢é integravel e

I s@awsas=( [ ) ( [ otwar).
[a,b]x[c,d]

Seja f: A — R integravel, com 0A de contetido nulo. Mostre as afirmagoes abaixo.

(i) A restricdo de f ao aberto int(A), denotada por f

:int(A) - R, e que
int(A)
abusando da notagao indicamos apenas por f, é integravel e

ﬂlt(A) fdxdy = /Zlfdxdy.

(ii) Consideremos f: A - R uma extens3o limitada qualquer de f ao compacto A.

Entao, f é integravel e
f[_ Fdady - ff Fdxdy.
A A

Dica. Utilize resultados nas notas de aulas.



6. Seja F': R=[a,b] x[c,d] - R integravel e C c R tal que C tem contetido nulo. Seja
G :[a,b] x [¢,d] - R limitada tal que G = F em R~ C. Mostre que G é integréavel e

-[/;,b]x[c,d] [a.b]x[c,d]

Dica. Aplique o Teorema de Caracterizagao para fungoes integraveis.

7. Seja f: A - R continua e A um subconjunto limitado do plano com fronteira de
contetdo nulo. Mostre que f ¢é integravel.

Dica. Aplique o Teorema de Caracterizagao para fungoes integraveis.

8. Seja f: A — R integravel. Mostre que |f|: A - R é integravel e

f[xf(x’y)d‘”dy < /Zl|f($ay)|d$dy,

Dica. Aplique o Teorema de Caracterizagao para fungoes integraveis.

Estes exercicios estao em Um Curso de Célculo, H. L. Guidorizzi, Vol 3, 52 ed.

Secao 3.1 (Integral Dupla e Teorema de Fubini), pp. 71-74:

1. b), d), f), h), j) e m)

3. b),d)ef).

4. b), d) ef).

5. b), d), f) eh)

6. b), d), f), h), j), m), o) e q)

7. b), d), f), h), j), m), o), q) e s).
8. b), d), f), h), j), m) e o)

9. b) ed).

Secao 4.2 (Mudanca de Varidveis), pp. 98-100:
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