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FUNÇÕES

Doḿınio: um conjunto A ⊆ R;

Contradoḿınio: a reta real R;

Imagem: Im f = {y ∈ R : y = f (x), com x ∈ A}.
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FIGURE: Gráfico de uma função f : A ⊆ R→ R.
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INTUIÇÃO SOBRE CONTINUIDADE

Queremos enfatizar (primeiro de maneira intuitiva e depois de
maneira formal) alguma diferença entre os gráficos de funções
abaixo:

x

y

(
p, f (p)

)

p

f (p)

x

y

(
p, f (p)

)
p

f (p)

FIGURE: Dois gráficos com comportamentos distintos em p.

A diferença é que no segundo gráfico há um “salto” no valor de f
em torno de p. Note que ambas funções estão definidas em p.

Mais intuitivamente ainda, no primeiro caso desenhamos o gráfico
sem tirar o lápis do papel em torno de x = p, o que é imposśıvel no
segundo caso.
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QUAL O TAMANHO DO SALTO?

Um salto significa que perto de p os valores de f (x) e f (p) estão
suficientemente “distantes”, não importa quão “perto” x esteja de p.

Não existir o salto significa que f (x) estará próximo de f (p) quando
x estiver suficientemente próximo de p.

Queremos um conceito formal que seja capaz de detectar esses
“saltos” independentemente de sua magnitude.
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VAMOS PRATICAR?

Decida, intuitivamente1, se as funções abaixo são cont́ınuas no ponto
indicado:

f (x) = 1, p = 5;

f (x) = x2 − 1, p = 1;

f (x) =


x2 − 1

x − 1
, se x 6= 1,

2, se x = 1
, p = 1;

f (x) =


x2 − 4

x − 2
, se x 6= 2,

3, se x = 2
, p = 2.

Qual a diferença entre as cujos gráficos são dados abaixo? O que se
pode dizer sobre a continuidade em p de cada uma?
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1esboce os gráficos
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EM SALA

Na aula vamos:

1 formalizar o conceito de continuidade;

2 verificar a continuidade de algumas funções através dessa definição
formal;

3 estabelecer alguma critérios alternativos para verificar continuidade.
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Até nosso próximo encontro!

lymber@ime.usp.br
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