MAT 0222 Algebra Linear II
Lista 4

1. Sejam a,b,c € K e seja A € M3(K) a matriz

0 0 ¢
A=|[1 0 b
01 a

Prove que o polinomio caracteristico de A é p4(X) = X3 —aX? —bX — c e que esse ¢ também

seu polinomio minimal.
2. Encontre uma matriz 3 x 3 cujo polindmio minimal é X?2.
3. Ache o polinomio minimal de cada uma das seguintes matrizes:
1 01 111 a
[2_1],{21}, 010,01 1]eloO
1 01 001 0

c
1 0 0 1 b
a

o o

4. Seja a # 0 e seja A € M,(K) a matriz A = (a;;) onde a;; = a para todo i,j = 1,2,....n.
Prove que A é diagonalizdvel. Qual é o polinomio minimal de A?

(DICA: veja o exercicio 11 da Lista 3)

5. Quais sao as possibilidades para os polindmios minimais de matrizes A € My(R) cujos
polinémios caracteristicos sao:
(a) pa(X) = X(X - 1)(X - 2)(X - 3)
(b)pa(X) = X(X - 1)(X —2)*
(c)pa(X) = X(X —1)°
(d)pa(X) = X*(X - 1)*

Em algum dos casos é possivel afirmar que A é diagonalizavel?

6. Ache os polinomios caracteristico e minimal de cada um das matrizes abaixo. Verifique se

elas sao ou nao diagonalizaveis como matrizes reais e como matrizes complexas.

000 -1 0 -1 0 0 200 0
100 —2 1 00 0 1200
0102110 00-1]%l0o120
001 —2 0 01 0 0005

7. Seja D € £(P,(R)) o operador derivagdo. Ache o polindomio minimal de D.



