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MAT 0222 Algebra Linear II
Lista 1

Seja
Q(V2) ={a+b/2€R | a,beQ}.

Prove que Q(v/2) é um corpo. Prove também que Q(v/2) é um Q-espaco vetorial. Exiba uma

base desse espago vetorial sobre Q.

Sejam L e K corpos tais que . D K. Mostre que L pode ser visto como um K-espaco vetorial.

Isso é uma generalizacao de exercicio anterior.

Ache uma base de C sobre R. Ache também uma base de C? sobre C e uma base de C? sobre

R.

Seja V um C-espaco vetorial de dimensao n e seja {vy,va,...,v,} uma base de V. Mostre
s ) ) ) n
que o conjunto {vy, v, ..., v, } U {ivy,ivs, ..., iv, } é uma base de V' quando considerado como

R-espaco vetorial.

Mostre que o conjunto {sen(z),cos(z)} C F(R,R) é L I . Mostre também que se ¢y, ¢, ..., ¢,

sdo n numeros reais distintos, entao o conjunto {e“* e®2* ... e*} C FR,R)é L T.

Mostre que os conjuntos {sen?(x),cos*(z)} e {1,cos(2x)} geram o mesmo subespaco de

S(R,R).

Seja K € C. Mostre que se {u,v,w} é um subconjunto LI do espago vetorial V' sobre K
entdo o conjunto {u +v,u + w,v +w} também é L 1. Mostre que a hip6tese de que K C C é

essencial.
Encontre 3 vetore LD em R?, mas de modo que cada par deles seja LI.

Mostre que o conjunto {(2i,1,0),(2,—1,1),(0,1 + 4,1 — i)} é uma base de C3 e ache as

coordenadas do vetor (1,0,1) em relagao a essa base.

Seja W o subespacgo de C® gerado pelos vetores w; = (1,0,7) e wy = (1 44,1, —1).
(a) Mostre que {wy,wy} é uma base de W.
(b) Mostre que os vetores v; = (1,1,0) e vo = (1,4,1 4 4) estdo em W e formam outra base

de W.

(c) Quais sao as coordenadas de wy e wy em relagao a base {vy, vy }?



11.

12.

13.

14.

15.

Seja V' um espaco vetorial sobre o corpo K e sejam U e W subespacos de V. Mostre que

UUW é um subespaco de V se, e somente se U C W ou W C U.

Seja W um subespaco do espago vetorial V' de dimensao n. Mostre que existe um subespago

UdeV talque V=UaW. E tal U tnico?

Sejam U e W subespacos de V. Prove que se U e W tém dimensao finita, entao U + W tem

dimensao finita e vale a formulas:

dim(U + W) = dimU + dimW — dim(U "W).

Sejam U e W subespacos de V tais que V = U + W. Mostre que V = U @ W se, e somente
se dimV = dimU + dimW .

Sejam V = M, (K), W ={(a;;) € V |a;; =0sei>jteU={(a;;) €V | a;; =0sei < j}.
(a) Descreva U NW.
(b) Ache dimU, dimW e dim(U NW).

EXERCICIOS DO LIVRO TEXTO:

2.1.5: (8)

2.2.10: de (3) a (9) e (12)

2.3.14: (1) e (4)

2.4.7: (3),(4),(5),(8) e (9)

2.6.8: de (1) a (b)



