Primitivas (T4)

Pergunta 1: Seja F uma func3o tal que F'(x) = 0 para todo x.
O que pode se afirmar sobre a funcao F?
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Exercicio:Dada uma fungdo f(x) = cos(x), determine uma
fungdg F (x))tal que F'(x) =(f(x), Vx
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Pergunta 2: Sejam F e G duas fungdes tais que F'(x) = G'(x) para

todo x em I. O que pode se afirmar sobre as funcdes F e G?
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Exemplo: Considere F(x) = sen’x e G(x) = —cos®x
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Teorema: Seja F continua no intervalo I. Se F'(x) = 0 em todo x

no interior de I, entdo existird uma constante k tal que F(x) = k
para todo x em I.
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Corolario: Sejam F e G continuas no intervalo I. Se F'(x) = G'(x)
em todo x no interior de I, entdo existird uma constante k tal que

G(x)=F(x)+k
para todo x em I.
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Exemplo: Seja F definida e derivavel em R e tal que, para todo x,

F'(x) = F(x). Prove que existe uma constante k tal que para
todo x, tem-se F(x) = ke”*.
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Primitivas de funcoes

Definicao: Dada uma fungao f definida num intervalo I, chamamos de
primitiva de f em I a uma fungdo derivavel F(x) tal que F'(x) = f(x),
paratodo € x € I.

Observacao: Acabamos de mostrar que duas primitivas quaisquer de
uma fungao f diferem por uma constante. Portanto, se F e G sdo duas
primitivas de f, entdo existe uma constante k tal que G(x) = F(x) + k

Notacdo: Denotaremos a familia de primitivas de uma fungao f por
PO = [ fG)dx

que também é chamado de integral indefinida de f.

Primitivas imediatas

Exercicio: determine as primitivas de
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