Funcoes inversas

Definicao: Seja f: A — B uma fung¢do. Dizemos que f é:

a) injetorase x,y € A, com x # y, entdo f(x) # f(y)

Exemplo: f(x) = Vx \[ fi /,::
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b) sobrejetora se dado y € B, entdo Ix € Atalquey = f(x)

Exemplo: f(x) = tg(x)

c) bijetora se f for injetora e sobrejetora

A
Exemplo: f(x) = x3 3 \
#

Definicdo: Seja f: A € R — B c R uma fungdo bijetora. Dizemos que f é inversivel se existe
uma fun¢do g: B — Atalque f(x) =yeg(y) =xparaVx € AeVy € B.
Chamamos g/de funcio)inversa de f e denotamos g por f 1.

Exemplos:
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b) f() =x* = f() = V& f
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d) f(x) =sen(x) = f~1(x) = arcsen(x)
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e) f(x) =cos(x) = f~1(x) = arccos(x)
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D f() =tg@) = f1(x) = arctg(x)
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Derivada das funcoes inversas

Sejam f: A — B uma fungdo derivavel e g: B — A ainversa de f também
derivavel. Portanto, temos que:

{f(y) = x,Vx {@((x)% x, Vx

g(x) =,y FONF v, vy
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Exercicios: Calcule as derivadas

a) f(x) =(arcsen (x)
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b) f(x) = arccos (x)
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c) f(x) = arctg (x) ) \
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