
 

Aula 2 Topologia Quociente

Seja X um espago topologies Y un Conjunto

e it X 77 coma aplicacio Sobrejetora

Eutaw X t induz uma topologia em Y i

Uc Y E aberto a cu cX E aberto

Essa e a topaze em Y

Exercicio i Verifique que isso E de fato coma topologia

Prod A topologia grociente E a maior topologia
al que it X Y E continua

Dem i Por definigato it X 77 e continua quando
colocauros em Y a topologia quociente

Seja Tuma topologia em 7 tal que it X 24

E continua Se UET I u I abertoemX

logo 0 I aberto na top grociente

ExemploPrincipal i Seja R.cl xXumarelaga o
de equivalencies x ux Cx xz ER Seja
Y XL Ex IxeX e it X 17

Xt Ex



OBI Todos os exemplos Sao dessa forma
I X Y induz X nXz ICE ICE

e Xfu EY canonicaurente

x Ttx

Prod Uma fungat fiY Z I continue

for X Z E continue

Dene Seja UcZ aberto Enteo f E continua

f U CY E aberto E f ca CX I aberto
def

Dae

foil I continue

Consequencia i Seja uma relascio de equiv
an X e Z om esp top

eutaoccxh.zichfeckihlffII.EE
i f _Iot

FLEXI fCx f

Probleura Mesmo que X seja Hausdorff an gored
X n NEO SERI HAUSDORFF



Exempt X E 1,13 903 U C 1,13 x I

too n t a Htt E 1,906,1

X Nate Hausdorff Asequencia Kno tem

dois limites

Teoremer i Suponha que X E Hausdorff E
Uma relageio de equivalencies e it X Xp
E una aplicasio aberta Entero

XL E Hausdorff R CagieXIx y3cXxX
E fechado

Dene Exereicio

Exemply IRP Syne pre p

Note que S IRP E aberto pois se UCS

E aberto it ECU Uu C U onde

U pes I peu aberto m S she Homeo

Alem disso RCS xS

D ftp.p3 pESn3ukp pslpES I fechado
112pm E Hausdorff



t o Moshe que todos os geocientes da aola

t sat Hausdorff

Exercia consider a seguinterelascio de equivalencies

Ehr 524 l

5 c En sa I Cw wine I wait think I

S C E S ZEE I 121 1

W Wn n 2 w 2Wu 2 ES

Mestre que 5 you Hausdorff

OBI S EP I o espago projetivo complexo

Outra descrigino EP le Ent l dim.cl I

ant o oude

or 1Wh n two Awn IE

Exercia Moshe que EP S2

MaisExemplosdeEspagoQuociei
Seja X espago topologies e ACX

XIA XL on de xnyc If
xYEA



Example S E D
Dn

Example one sobre

CX
ccxi CX.IT

xxss3
X

Exemplo i CCS D

Deve f 5 D

f t l t x

f e continua pois fo't S XI D
Lx t t C t x E continua

f esta been definite pois
Exit kg sDL

t t's
e messe caso

E 5 I float fGg s

f re bijegaio exeratio continua de compacto
een Hausdorff f I homeo

Exemplo suspenseio de X

SCX CCX
go

c 4 1423

Exercia Moshe que SCs 1 IS Anza



6 10 Sejam X e Y espagos topologies
A CX e f A Y continua

Xufy XLlY oude AEA f Casey

Exemple Seja X T2 Det Como na figura
7 1

2

0 Seja fi 8D DD um homeo

Ca identidade
Pl example

X Y X int CD of int D

X Y X bi toro

Example X D2 A 05 51 4 51 f S s
a 2 1 7 22

Xyy IRD
a

Exemplo Mapping cylinder
Seja f X 77 f Xx o XXI Y

x xxGy

Mf XXI Uf Y
y



to Mapping cone

fiX Y Cf Mf µg

OBI Esses Eltimos exemplos rat aparecer ear algomas
construyEes ao longo do Corso


