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Combinacoes lineares. Dependéncia linear.

1. Para cada um dos subconjuntos S e V, onde V' € o espaco vetorial indicado, encontrar o subespaco
gerado por S, isto é, [S].

a) S={(1,0),(2,-1)},V =R

b) S={(1,1,1),(2,2,0)}, V =R
c) S={1,t,t}1+t},V = P3(R).
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2. Em cada um dos itens abaixo encontrar um subconjunto S, finito, que gera o subespacgo vetorial W/
do espaco vetorial V.

a) W={(z,y,2) e V=R|z—2y=0}
b) W = {p(t) € V = Py(R) | (1) = 0,1 € R},
c) W={X eV =M;,(R)| AX =0}, onde

A:

oS O 2
o oo
QO O

3. Encontrar, em cada um dos itens abaixo, os subconjuntos S do espago vetorial V' que geram U, W,
UnWeU+W.

a) U =[(1,0,0),(1,1,1)], W =[(0,1,0),(0,0,1)], V = R%.

b) U= {(z,y,2) R |z 4y =0} W =[(1,3,0),(0,4,6)], V = R>.

¢) U= {A e My(R) | A = A}, W = Ké 1 )],V:MQ(R).

d) U=[t2+4t2 —t + 3,83+ 52+ 5,363, W = [t3 + 4t,t — 1,1], V = P3(R).

4. Verifique, em cada um dos itens abaixo, se o subconjunto S do espaco vetorial ' € 1.i. ou l.d.

a) S =1{(1,2),(-3,1)},V =R
b) S ={l+t—1t22+5t— 9}V = Py(R).

os={(0 0 ) (10)) e

d) S = {(1727 2a _3)a (_1,47 _2, 0)}, V = R4.



120 ~1 -1 -1 0 00
o S=<X[301],l 0 0o o |, 1057]|%V=DMR).
00 2 1 1 1 ~1 0 1

f) S = {cosz,cos2x,cos3z}, V = F(R).
g) S = {e®, xe®® 1?%e®® 13e?*}, V = F(R).

. Uma matriz A ndo é quadrada, mostre que ou as linhas ou as colunas de A sdo L.d.

Base. Dimencao.

. Para que valores de a € R o conjunto B = {(a, 1,0), (1,a,1),(0,1,a)} é uma base de R?
. Verificar em cada um dos casos se o subconjunto 5 do espaco vetorial V' € uma base para V.
a) B={1,1+t,1—-t}1—t—t*—3},V = 3(R).
11 2 1 01 00
0500 0) (5 0) (1 0)(03)pv=me
¢) B={(1,1,1,1),(1,1,1,0),(1,1,0,0),(1,0,0,0)}, V = R

. Encontrar em cada um dos itens abaixo uma base e a dimens¢ao do subespaco W do espacgo vetorial
V.

a) W= {(z,y,2,t) ER' s —y=0,ex+2y+t=0},V =R~
1 0
) W={peP(R)[p'(t) =0,Vt € R}, V = P(R).

b) W:{XGMQ(R)\AX:X},A:(

. Dados U, W subespagos do espago vetorial V' determinar:

i) uma base e a dimens¢do de U
ii) uma base e a dimens¢do de W
ii) uma base e a dimenscao de U + W;

iv) uma base e a dimens¢ao de U N .

nos seguintes casos

Q) U={(z,y,2) eER¥ |z +y+2=0},W={(x,9,0) | z,y € R}, V =R5.

b) U={Ae My[R) |tr(A) =0}, W ={A e My(R)| A= —A'},V = My(R). tr(A) é a some
dos elementos da diagonal principal de A, chamado de traco de A.

o) U={pe RR)|p(t) =0,VtecR},W={pe P(R)|p0)=p(1) =0}, V =FP(R).
. Determinar as coordenadas de u = (—1,8,5) € R3em relagdo as seguintes bases de R? abaixo;

a) base canoOnica;
b) {(0,0,1),(0,1,1),(1,1,1)};
c) {(1,2,1),(0,3,2),(1,1,4)}.

. Determinar as coordenadas de p(t) € P3(R), dado por p(t) = 10 + t*> + 2t3, t € R em relagdo as
seguintes bases de P3(R);
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. Determinar as coordenadas do vetor A = (

a) base candnica {1,t,t% ¢3};
b) {1,1+¢t,1+t+t31+t+1>+13};
c) {4+1t,2,2—t*t+ 13}
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8 7 ) € M,(R) em relagdo as seguintes bases de

a) base canoOnica;
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. Determine uma base de R* que contenha os vetores (1,1,1,0) e (1,1,2,1).

. Sejam W = [(0,2,-1,0,1),(0,0,3,—1,2),(0,4,-5,1,0)],ev = (0,m, —m, 1,1) € R®. Determine

uma base de /. Determine todos os valores de m para os quais v € W.

Para os sistemas lineares a seguir, determine a dimenscao e uma base do subespago das solugdes:

r—3y+2z—w = 0, r+5y—324+2w = 0,
r—2y+4z2+4+3w = 0, r+6y+2z—3w = 0,
r—>5y—2z—9w = 0. r+3y—132+12w = 0.



