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1. Prove que todo grafo G possui um subgrafo gerador F com |E(F )| ≥ |E(G)|/2.

2. Prove que um grafo é uma árvore se e somente se tem exatamente uma árvore geradora.

3. Prove que todo grafo com n vértices e m arestas tem pelo menos m− n+ 1 ciclos.

4. Seja T uma árvore qualquer com k + 1 vértices. Prove que se G é um grafo com δ(G) ≥ k,
então G tem um subgrafo isomorfo a T .

5. Para n ≥ 3, seja G o grafo com n vértices tal que para qualquer vértices v de G o grafo
G− v é uma árvore. Determine quem é G e quantas arestas tem.

6. Seja T uma árvore na qual todos os vértices adjacentes as folhas tem grau pelo menos três.
Prove que existem duas folhas com um vizinho em comum.

7. Seja T uma árvore de ordem par. Prove que T tem exatamente um subgrafo gerador onde
cada vértice tem grau ı́mpar.

8. Seja G um grafo que possui duas árvores geradoras com diâmetro 2 e `, respetivamente.
Para 2 < k < `, prove que G possui uma árvore geradora com diâmetro k.

Mais problemas em Teoria dos Grafos podem ser encontrados no site:
http://www.ime.usp.br/~pf/grafos-exercicios/

RECOMENDAÇÕES:

(a) Tente resolver os exerćıcios antes de procurar as respostas na internet ou com os amigos.

(b) Resolva os exerćıcios numa folha sulfite.

(c) Identifique a folha, colocando o seu nome completo.

(d) Escreva o enunciado antes de cada exerćıcio.

(e) Use a terminologia adotada.

(f) Entregue no ińıcio da aula da data de entrega. (Pode ser manuscrito.)

Resolva individualmente!
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