MAT122 — Algebra Linear — IF
Lista de Exercicios 6 — 20/05/2022
PRrROF. CLAUDIO GORODSKI

Depositar no Google Classroom até 26/05, as 17h, impreterivelmente, as resolugdes
dos exercicios marcados com *.

1. Suponha que V e W tém dimensao finita e T' € L(V, ). Mostre que para todas

bases de V e W, a matriz de T" em relacao a essas bases tem pelo menos k coeficientes
nao-nulos, onde k£ = dimim 7.

2. Decidir se é verdadeiro ou falso e justificar:

a. Se T € LU, V) e S € L(V,W) sao invertiveis, entao ST € L(U,W) também é
invertivel e (ST)~! =T-1571.

b. Se V' # {0} entao o conjunto de operadores lineares invertiveis 7' € L(V') forma
um subespago de L(V).

c. SedimV <ocoe S, TeL(V), e ST=1entao TS =1.

d. Para todo espaco vetorial V' sobre F de dimensao finita, os espagos vetoriais V'
e L(IF, V) s@o isomorfos.

3. Seja V um espago vetorial com produto interno ().
a. Mostre que (u + v,u — v) = ||u||* — ||v||* para todos u, v € V.
b. Mostre que se v e v tém a mesma norma, entao v +v L u — v.

c. Mostre que as diagonais de um losango sao perpendiculares entre si.

4. Determinar vetxores u, v € R? tais que w é um multiplo de (1,3), v é ortogonal
a(1,3)e(1,2) =u-+w.

5. Mostre que
2
n n ‘ n b2
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para todos ay,...,a,, by,..., b,.

*6. Sendo u, v € V com ||u]| =3, |Ju +v|| =4, ||u —v|| =6, calcular ||v]|.



