MAT122 — Algebra Linear —IF
Lista de Exercicios 1 — 29/03/2022
ProOF. CLAUDIO GORODSKI

Depositar no Google Classroom até 07/04, as 17h, impreterivelmente, as resolugdes
dos exercicios marcados com *.

*1. Verificar se os seguintes subconjuntos sao subespacos do espacgo vetorial V' indi-
cado:

a. S = {(v1, 79, 73,74) € R*: w1 + 209 + 323 + 4z, = 1}, V =R

b. S ={(z1,22) € R® : 112 = 0}, V =R~

c. $={pePR):p'(1)=0},V =P(R).

d. S={feV: fol f(t)dt =0}, V=C([0,1],R) (fungdes continuas [0, 1] — R).

e. S o subconjunto das sequéncias reais (infinitas) (ai, ag,...) com lima, =0, V
o espaco de todas as sequéncias reais.

f. S o subconjunto das sequéncias reais decrescentes: (ap,as,...) com a; > as >
az > ---, V o espaco de todas as sequéncias reais.

2. Suponha que a lista de vetores vy, v9, v3 gera um espago vetorial V. Mostre que a
lista v1 — v, v — v3, v3 também gera V.

3. Seja V= M (2,R) os espago das matrizes 2 X 2 reais.
a. Determinar uma lista geradora para V.

b. Determinar uma lista geradora para o subespaco das matrizes simétricas (uma
matriz A = (a;;) é simétrica se é igual a sua transposta, quer dizer, a;; = a;;
para todo i, 7).

c. Repetir o item anterior para as matrizes antissimétricas (uma matriz é antis-
simétrica se € igual ao negativo de sua transposta, quer dizer, a;; = —a;; para
todo 1, j).

4. Sejam v1, vo, v3 vetores de um espago vetorial V. Verdadeiro ou falso? (Justifique.)
a. Se V = [vy,v5] entdo V = [vy, vg, v3).
b. Se V = [v1, 5] entdo V = [vg, v1].
c. Se V = [vg, vy, 03] entdo V' = [vq, vg].

d. Se V = [v1,v5] entdao V' = [awy, fuy] para todos «, § € F.

5. Determinar uma lista geradora para o subespaco de R* formado pelos vetores
(x,y,z,w) taisquez —y+z2=0ey —z+w=0.

6. Sejamu = (3,—2,—1,1,—1)ev = (1,0,—1,1,1) € F5. Mostre que w = (5, —2, —2,2,0)
nao é combinacao linear de u, v.



