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Definicéao
Seja x € R". Diz-se que uma familia (E,),~o < Brn converge
agradavelmente para x se:

nice.i) Vr > 0, E, C B(x,r).

nice.ii) Existe o > 0 tal que Vr > 0, m(E;) > am(B(x,r)).
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Teorema (teorema de diferenciacédo de Lebesgue, v.2)
Sejaf e Lﬂoc(m). Ent&o, para todo ponto x no conjunto de
Lebesgue de f (portanto, para m-quase todo ponto), e para
toda familia (E,)r~o que convirja agradavelmente para x,
tem-se:

im £ [£(y) — (x)| dm(y) = 0.
r— Er

Demonstracgao.

Sejam x € Ly e (E;),~0 que convirja agradavelmente para x.

Tome « > 0 conforme a segunda condi¢do da definicéo 1.
Entdo, vr > 0,

mey Je | f(y) = f()ldm(y) <

r—

mﬁa(x,r)“(ﬂ — f(x)|dm(y) — 0.
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Medidas de Radon em R”

Definicéao

Uma medida positiva 1 em (R", Bgrn) diz-se de Radon se for
finita nos compactos. Uma medida » com sinal ou complexa
em (R", Bgn) diz-se de Radon se sua variacao total |v| o for.
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Teorema (teorema de diferenciagéo de Lebesgue para
medidas)

Sejam v medida de Radon com sinal ou complexa em

(R", Brn) e v = A+ fdm a sua decomposicdo de
Lebesgue-Radon-Nikodym com respeito a medida de
Lebesgue m. Entao, para m-quase todo x € R", e para toda

familia de borelianos (E,),~o que convirja agradavelmente para
X, tem-se:

lim vEr)
r—0 m(Ey)

= f(x).

Lema

Seja 1 medida de Radon positiva em (R", Brn). Entéo, para
todo boreliano E C R", u(E) = inf{u(U) | E C U aberto} =
sup{u(K) | K C E compacto}.
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