MAT220- Célculo Diferencial e Integral IV - 2010 - IF

Notas de Aula: 17/08

1-) Critério de Cauchy para convergéncia uniforme de sequéncias:

DEFINIGAO 1 Sejam X C R e (fn)nen uma sequéncia de fun¢oes X — R. Diz-se que (fn)n € de Cauchy
uniformemente em X se, para todo € > 0, existir ng € N tal que, para todos n,m > ng e para todo
x € X, tem-se |fn(x) — fr(2)| < €.

TEOREMA 1 Sejam X C R e (fn)nen uma sequéncia de fungoes X — R. Sao equivalentes:
1. (fn)n € uniformemente convergente em X.

2. (fn)n € uniformemente Cauchy em X.

COROLARIO 1.1 Sejam X C R e > f, uma série de de fun¢oes X — R absoluta e uniformemente
convergente (i.e. tal que a série Y |fn| seja uniformemente convergente em X ). Entdo Y f, € unifor-
memente convergente.

ProvA: Deixada como exercicio.

COROLARIO 1.2 (TESTE DE WEIERSTRASS) Sejam X C R e Y. f, uma série de de fun¢oes X — R.
Suponha que erxista uma série convergente Y a, de numeros reais positivos tal que, (Vx € X,Vn €
N)|fn(x)| < an. Entdo Y fn converge absoluta e uniformemente em X.

PRrROVA: Deixada como exercicio.
2-) Estude as segdes 6.11, 6,12 e 6.13 do Kaplan.

3-) Exercicios do Kaplan, segao 6.13: todos.



