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6. FUNCOES DE DUAS VARIAVEIS E CURVA DE NIVEL

6.1 Para cada funcao dada, determine o dominio:

(&) flz,y) =Vr—y (d) f(x,y):;
vaz+y?—1
(b) f(z,y) = arctg %) !

(e) f(z,y) = In(16 — 4a* — y?)
(c) f(z,y) = In(zy* — °)

6.2 Esboce uma familia de curvas de nivel das seguintes fungoes. Utilize um software
grafico para comparar seu esboco:

xr + x2
(a) f(z,y) = :v—zzj (¢) flz,y) = 2
(b) fla,y) =z — /T2 2wy
! ! @ Fwy)= o s

6.3 Encontre uma parametrizacdo para a curva de nivel k de f nos casos:
(a) f(xvy):x+2y_3a k:_27

(b) fz,y) =2 —/1=2¢% k =5;

6.4 Esboce os graficos das seguintes fungoes. Utilize um software grafico para comparar
o seu esboco:

(a) fley) =12~y (8) flay) =y +u
() J(e9) = 5 () f(a,y) =y

(¢) flz.y) = V% + 9y (i) f(a.y) = eVt
(d) f(x,y) = 4a? +y? ) flz,y) = M
(©) Sty ==t () Sa) = (@~
() flz,y) =y*+1



7. LIMITE E CONTINUIDADE

7.1 Calcule os seguintes limites, caso existam. Justifique quando nao existirem:

, Ty 4 o002 9
(a lim 5, .9 li T Sln(f[) + Yy )
(@)=00 27 +y ® Sy
(b)  lim 72y cos(z” +7) o (z+y)?
@u)-00) 22+ (h) i L
(z,9)—(0,0) T+ Y
3. .3
(c) bin xg i y2 (i) lim 2 sin i
0,0) T - —_—
(e0)= 0.0 77y i @00 22 +y2 "\ (/a2 12
(@  lim ol 23y 4yt +
(z,y)—(0,0) 2% + %Yy + Yy §) i z2J g T
) ) (z.)—(00) iy — 2y’
(e) im 207 + Sy + dy 3 0 win(a2 12
(ww)=00) 3%+ 5y %) fm O TSy
) (2.9)—(0,0) y* + sin(z? + y?)
(f)  lim vy 3,4 4 53/ 1
(z.0)—(0.0) T + 32 ) lm Y FTVY
(y)=(00) @0 +yP
7.2 Assuma que lim f(x,y) =tp e lim g(t) = L, em que g é continua em ty ou
(3373/)%(1’07110) t—=to

g nao esta definido em ty, e Im f C dom(g). Mostre que

lim  g(f(x,y)) = L.
(z,y)—=(x0,y0)

7.3 Decida se os limites abaixo existem, determinando seu valor em caso afirmativo:
2 2
sen(x
@ tim SIS
(z,y)—(0,0) T +Y

b li 2 2 1 2 2
(b) (m’y)g%vo)(x +y°)In(z” + y*)

7.4 Determine os pontos de continuidade da seguinte fungao
(2* — y*)(x — 1)?

o) — ) @rPle-p oy e 700y ALY,
) 1, se (z,y) = (0,0),
07 se (.’,C’y) = (17 1)
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