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Limite e continuidade de fungoes

1. Refaga as demonstragoes sobre limites, como as dos teoremas 1, 3, 4, 5 e 7 e seus corolarios,
do capitulo VI do livro [EL1| e depois, se pertinente, reinterprete-as para limites laterais, limites
infinitos e limites no infinito. Observe também a demonstragao do teorema 11 deste mesmo capitulo.

2. Calcule os limites abaixo utilizando o rigor necessério (dado pela defini¢ao).
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3. Calcule os limites abaixo:
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4. Encontre exemplos de fungdes com a seguintes propriedades (caso estas existam):

Limitada e convergente para x — co.

Limitada e nao convergente para x — oc.
Estritamente crescente e que nao seja crescente.
Estritamente decrescente e que nao seja decrescente.

Crescente e que nao seja estritamente crescente.
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f) Decrescente e que nao seja estritamente decrescente.
) Que seja crescente e decrescente ao mesmo tempo.
) Que seja estritamente crescente e estritamente decrescente ao mesmo tempo.
) Monoétona e limitada que nio converge para x — oo.
)

Monoétona e limitada que converge para x — oco.

5. Sejam f e g duas fungées com lim f(z) = 0o e limg(z) = oo, lembrando que a € Dom/f N Dom;.
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Encontre exemplos de fungoes f e g deste tipo que satisfacam as condigoes dadas nos itens abaixo:

(a) lim 2 = oo, (f) lim [f(z) = g()] = oo

(b) lim 285 — 0. (g) lim[f(z) —g(x)] = —o0

(c) lim 28 — 1. (h) lim [f(z) = g(z)] = 0.

(d) lim £ — 5. (1) lim[f(2) —g(x)] =1

(e) lim I8 — a, para a € R, (3) lim[f(z) = g(2)] = a, para @ € R

Observagao: O nimero a neste exercicio pode ser qualquer a € R. Mas pode-se pensar também em
exemplos com limites em que z tende para +o00 ou —oc.



6. Sabendo que o dom “pinio de todas as fungoes abaixo é IR encontre o conjunto dos pontos em que
tais fungdes sdo continuas (justifique):
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7. No exercicio anterior, para as fun¢oes que nao sao continuas em algum ponto, diga qual é a espécie
de descontinuidade de tal funcdo nesse ponto.

8. Resolva os exercicios 1, 2, 4, 5, 12 e 13 do capitulo VI do livro [EL1].
9. Resolva os exercicios 3, 10 e 12 do capitulo IV (pagina 89) do livro [GA1].

10. Refaca algumas demonstragoes, como as dos teoremas 2, 3, 5, 12, 14 e 17 e seus corolarios, do
capitulo VII do livro [EL1].

11. Resolva os exercicios 1, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10, 11, 12, 13 e 18 do capitulo V (péaginas 113 e 114) do
livro [GA1].

12. Resolva os exercicios 1, 4, 6, 9 e 10 do capitulo V (paginas 118 e 119) do livro [GA1].

13. Resolva os exercicios 6, 12, 23, 28, 29 e 37 do capitulo VII do livro [EL1].
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