Mecanismos

fn: numero de participantes T
A: conjunto de alternativas

v; A — IR valoracao das alternativas para i

V; C IR“': conjunto das possiveis valoracdes de i

Mecanismo: funcao de escolha social f: Vi x---xV, — A
e vetor de precos p1, ..., p, que cada participante paga,
ondep; : Vi x --- x V,, — IR.

Mecanismo (f,p) é se, para todo i,
etodo vy,...,v, € v, paraa = f(v_;,v;) € d = f(v_;,v),
vale que v;(a) — pi(v_;,v;) > vi(a") — p;i(v_;, v}).
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LO valor v;(a) — p;(vi,...,v,) € @ de i para v, ... ,vn.J
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Caracterizacao direta

-

Mecanismo (f,p) é se, para todo i,
etodo vy,...,v, € v, paraa = f(v_;,v;) € d = f(v_;,v),
vale que v;(a) — pi(v_;,v;) > vi(a") — p;i(v_;, v}).

(]

-

Proposicao: Um mecanismo € a prova de estratégia sse
satisfaz as seguintes condicOes para todo i e

(a) Paratodo a € A, existe preco p, tq
pi(vi,v ;) = p, para todo v; com f(v;,v ;) = a.

(b) Para todo v;, f(v;,v ;) € argmax{v;(a) — ps}, ONde
0 max € sobre alternativas da imagem de f(-,v ;).

Prova feita na aula.

o |
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Mecanismos VCG e regra de Clarke

fMecanismo (f,p) € Vickrey-Clarke-Groves (VCG) se T
® f(v,....v,) € argmax{) . vi(a) :a € A}

#® existem funcodes /1,....h, com ), : V_; — IR 1Q
pi(vis. . on) = hivi) = ). vi(a), paratodo vy, ..., vy,

Pagamentos de Clarke: Se a = f(vy,...,vy),
pi(V1s. .y vp) = maxy p s 05(0) = 3 v5(a).
Propriedades:

# Mecanismo é (ex-post) individualmente racional
se u; > 0 para todo :.

# Mecanismo nao tem transferéncias positivas

L se p; > 0 para todo ;. J
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Mecanismos VCG

-

Mecanismo (f,p) é Vickrey-Clarke-Groves (VCG) se

® f(vi,...,v,) €argmax{) . vi(a) :a € A}
# existem funcoes com/; :V_; — IR 1Q

pi(vi, ..., 0p) = — > vj(a), paratodo vy, ...
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Mecanismos VCG

-

Mecanismo (f,p) é Vickrey-Clarke-Groves (VCG) se

® f(vi,...,v,) €argmax{) . vi(a) :a € A}
# existem funcoes com/; :V_; — IR 1Q
pi(v1,...,0p) = — ;i vila), paratodo vy, ..., vp.

-

Sabemos que mecanismos VCG s&o a prova de estrategia.
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Mecanismos VCG

. N

Mecanismo (f,p) é Vickrey-Clarke-Groves (VCG) se

® f(vi,...,v,) €argmax{) . vi(a) :a € A}

#® existem funcodes /,,....h, com i, : V_; — IR 1Q
pi(vi,. .., v0) = hilv;) = 325 vi(a), paratodo vy, ..., vp.

Sabemos que mecanismos VCG s&o a prova de estrategia.

Vamos mostrar basicamente que
gualquer mecanismo a prova de estratégia
gue maximize o bem-estar social € VCG.

o |
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Unicidade dos precos

-

Proposicao: Um mecanismo € a prova de estratégia sse
satisfaz as seguintes condicOes para todo i e

-

(a) Paratodo a € A, existe preco p, tq
pi(vi,v_;) = p, para todo v; com f(v;, v ;) = a.

(b) Para todo v;, f(v;,v ;) € argmax{v;(a) — ps}, ONde
0 max € sobre alternativas da imagem de f(-,v ;).

Teorema: Se cada V; € conexo no espaco Euclideano e
(f,p) € a prova de estrategia, entao gqg mecanismo
(f,p") € a prova de estratégia sse existem /,;, : V_; — IR tq

(v, .., vn) = pi(vi, ... ) + para toda vy, ..., v,.

LProva feita na aula. J
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