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3a. lista de exerćıcios

1. Sejam (X, d) um espaço métrico e Y ⊂ X não vazio. Mostre que F ⊂ Y é fechado de
(Y, dY ) se, e só se, existe F ♯ ⊂ X fechado de X tal que F = Y ∩ F ♯.

2. Sejam (X, d) um espaço métrico e Y ⊂ X não vazio. Mostre que, se Y é um aberto de
X, os abertos de Y são precisamente os abertos de X contidos em Y . Enuncie e demonstre
um resultado análogo quando Y é um fechado de X.

3. Sejam (X, d) um espaço métrico e K ⊂ Y ⊂ X. Mostre que K é compacto de (X, d)
se, e somente se, K é compacto de (Y, dY ).

4. Seja (X, d) um espaço métrico. Mostre que X é compacto se, e somente se, dada uma
famı́lia (Fα)α∈A de subconjuntos fechados de X tal que

⋂
α∈J Fα ̸= ∅, para todo J ⊂ A

finito, então
⋂

α∈A Fα ̸= ∅.
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