MAP 413 - 10. Semestre de 2018

Lista extra de exercicios

1. Langando mao de resultados conhecidos da analise real demonstre, com todos os deta-
lhes, a seguinte afirmagao:

e Sejam 2 C RY um aberto e {f,} uma sequéncia em C*(Q), onde k € Z, U {oo}.

Suponha que para todo K C €2 compacto e todo o € Zf, com |a| < k, existe uma

sequéncia {M,} de nimeros reais positivos, sequéncia esta dependente de K e de «,
tal que

sup |[D*fo| < My, Vn€N; ) M, < oo.
K n=1

Mostre que a série f(z) = > f.(x) define uma fungdo em C*(Q2) e que, para todo
o € ZY com |a| <k, tem-se D*f =" D“f,.

2. Mostre que a série
oo

Z cos(n?x)e "HHT

n=0
define uma fun¢ao infinitamente diferencidvel em |5, col.

3. Mostre que a série
o0

g 6—77/2|$|

n=0
define uma fungao infinitamente diferencidvel em R™ \ {0}.

4. Considere a série de poténcias » - a,z" em R (a, € R para todo n > 0). Suponha
que a série seja convergente no ponto x, € R. Mostre entao que a série define uma funcao
infinitamente diferencidvel no intervalo —|z,| < z < |z,].

5. Mostre que a série

2
T +n
—1 n
> (1=
n=1
converge uniformente em qualquer intervalo limitado, mas nao converge absolutamente
para qualquer valor de x.



