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3a. lista de exercicios

1. Sejam (x;,) e (y,) sequéncias de nimeros reais, ambas convergindo para
o mesmo limite ¢. Considere agora uma terceira sequéncia (z,) tal que
z, < 2z, <y, para todo n. Mostre que (z,) também converge para c.

2. Sejam (x,) e (y,) sequéncias em RY. Suponha que z, — 0 e que (y,)
seja limitada. Mostre que a sequéncia de nimeros reais (- Y, )nen cOnverge
a 0 em R.

3. Seja (x,) uma sequéncia em R. Mostre que a convergéncia de ()
implica a convergéncia de (|z,|). A reciproca é verdadeira?

4. Seja (r,) uma sequéncia em R nao-descrescente, isto é, satisfazendo
rn < x,11 para todo n € N. Mostre que (xn) ¢ convergente se, e somente
se, (z,,) é limitada.

5. Dado E c RY limitado definimos o didmetro de E como sendo o niimero
real
diam(FE) = sup{|x —y| : =,y € E}.

Mostre que diam(FE) = diam(F).

6. Seja (E,) uma sequéncia de subconjuntos de RY. Suponha cada E,
compacto e nao vazio, que E, D E,,; para todo n e que diam(FE,) — 0.
Mostre que N>2, £, é um conjunto unitario.

7. Seja (p,) uma sequéncia em RY. Considere o subconjunto E de R¥
formado por todos os limites de subsequéncias de (p,) que sdo convergentes.
Mostre que E é fechado em RY.



