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Teorias Formais

Uma I consiste de:
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Teorias Formais

Uma I consiste de:

1. Um conjunto enumeravel de simbolos,
chamados simbolos de F'; uma seqléncia
finita de tais simbolos chama-se uma

de F.
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Teorias Formais

Uma I consiste de:

1. Um conjunto enumeravel de simbolos,
chamados simbolos de F'; uma seqléncia
finita de tais simbolos chama-se uma

de F.

2. Um subconjunto do conjunto das expressoes
de F’, chamado de F.
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Teorias Formais

3. Um conjunto de féormulas de F', chamadas
de F.
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Teorias Formais

3. Um conjunto de féormulas de F', chamadas
de F.

4. Um conjunto finito de relacoes Ry, ..., R, no
conjunto das féormulas de F', chamadas
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Demonstracoes e Teoremas

Seja F' uma teoria formal. Uma

ou é uma sequéncia A4,,..., A, de
formulas de F' tais que, paral <i:<n, 4, éum
axioma de F' ou é consequéncia das formulas
anteriores por meio de uma das regras de
Inferéncia de F'.
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Demonstracoes e Teoremas

Seja F' uma teoria formal. Uma
ou é uma sequéncia A4,,..., A, de
formulas de F' tais que, paral <i:<n, 4, éum
axioma de F' ou é consequéncia das formulas
anteriores por meio de uma das regras de
Inferéncia de F'.
Um de I é uma formula A tal que existe
uma demonstracao em F' (chamada

) cujo ultimo termo é A.
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1CUlIdo AAIUITIAQllIZaVielo/INAdU-
Axiomatizaveis,
Decidiveis/Nao-Decidiveis

« Uma teoria formal F' diz-se se
existir um “procedimento efetivo” para testar
se uma dada formula € um axioma de F'.
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« Uma teoria formal F' diz-se se
existir um “procedimento efetivo” para testar
se uma dada formula € um axioma de F'.

« Uma teoria formal F' diz-se se
existir um “procedimento efetivo” para testar
se uma dada formula € um teorema de F.
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Demonstracoes e Teoremas

Diz-se que uma formula A de F' pode ser

ou que é uma de um
conjunto M de formulas de F' se existir uma
sequéncia A, ..., A, de formulas de F' tal que
A, = Ae, paral <1< n,uma das seguintes
condicOes é verificada:
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Demonstracoes e Teoremas
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Demonstracoes e Teoremas

Diz-se que uma formula A de F' pode ser

ou que é uma de um
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Demonstracoes e Teoremas

Diz-se que uma formula A de F' pode ser

ou que é uma de um
conjunto M de formulas de F' se existir uma
sequéncia A, ..., A, de formulas de F' tal que
A, =Ae, paral <7< n,umadas seguintes
condicOes é verificada:

1. A, € um axioma de F’;
2. A; pertence a M;

3. A; € consequéncia das formulas anteriores
da sequéncia por meio de uma das regras de
Inferéncia de F'.
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Demonstracoes e Teoremas

- Uma tal seqliéncia chama-se
oll de A a partir de M.
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da prova.



Demonstracoes e Teoremas

- Uma tal seqliéncia chama-se

ou de A a partir de M.
« As formulas de M chamam-se ou
da prova.

* NOTACAO: M + A.



Propriedades da Nocao de
Consequéncia

1. Sel'c Ael'F A entao A - A.

2. ' A se, e somente se, existeum A C I
tal que A + A.

3. Se A+ A e, para cada formula B de A,
' B,entao I' - A.



Uma Teoria Axiomatica Formdl
para o Calculo Proposicional
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Uma Teoria Axiomatica Formdl
para o Calculo Proposicional

1. Os simbolos de L sao: -, —, (, ), eum
conjunto enumeravel de letras a;, a9, as, . . .,
chamadas

2. As de L sao definidas indutivamente
por:
(a) as letras proposicionais sao formulas;

(b) se A € uma féormula, entao - A € uma
formula;

(c) se A e B sao formulas, entao A — B é
uma formula.



Uma Teoria Axiomatica Formadl

para o Calculo Proposicional

1. Os axiomas de L sao (onde A, B, C' sao
formulas de L):

(
(I
(I

)A%(B%A);
) [A—= (B—C)] = [(Ad— B)—(4—-0C)
) (#B —A4) = [(-B — —A) — B]

2. A Unica regra de inferéncia de L € a regra

(MP):

AA— B
B




Uma Teoria Axiomatica Formadl

para o Calculo Proposicional

1. Os axiomas de L sao (onde A, B, C' sao
formulas de L):

(
(I
(I

)A%(B%A);
) [A—= (B—C)] = [(Ad— B)—(4—-0C)
) (#B — -4) — [(-B — A) — B]

2. A Unica regra de inferéncia de L € a regra

(MP):

AA— B
B




Definicoes de Novos Conectivos

1. AvVB=-A—B.
2. ANB =—-(A— —B).
3. A—«B=(A— B)AN(B— A).



Um Teorema dd.

TEOREMA F A — A
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PROVA:
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Um Teorema dd.

PROVA:

A [A= (A= A) = A)] = [(4d—= (A= A)) -
(A — A)|, pelo axioma (II)

Ay A — ((A— A) — A), pelo axioma (1)

As3: (A= (A— A)) - (A — A), por (MP) de A,
e AQ

Ay A— (A — A), pelo axioma (I)
As: A — A por (MP) de A; e A,.



Exercicios

1.F(FA—A)— A

2. A—-— B B—-(CFA->C

3. A-(B—-C)FB—(A—C(C)
4. + (=B — -A) - (A — B)
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