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Funcoes Verdade

DEFINICAO Uma de n
argumentos é uma funcao f : {0,1}" — {0, 1}.



Funcoes Verdade

DEFINICAO Uma de n
argumentos é uma funcao f : {0,1}" — {0, 1}.

DEFINICAO Seja L uma linguagem proposicional
e A uma formula de L, na qual figuram os
atomos pq, ..., p, (nesta ordem). A

é a funcao verdade obtida a partir

da tabela verdade de A(py,...,p,).



Formulas Tautologicas e
Contra-Validas (bis)

DEFINICAO Uma funcao verdade diz-se
se sua imagem for {1}, e
se sua imagem for {0}.



Formulas Tautologicas e
Contra-Validas (bis)

DEFINICAO Uma funcao verdade diz-se
se sua imagem for {1}, e
se sua imagem for {0}.

PROPOSICAO Sejam L uma linguagem
proposicional e A uma L-formula; entao A é
tautologica se, e somente se, sua funcao

verdade o for.



Tautologias

PROPOSICAO Sejam L uma linguagem
proposicional e A, B formulas de L. Se A e
A — B sao tautoldgicas, entdo B é tautologica.
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Tautologias

PROPOSICAO Sejam L uma linguagem
proposicional e A, B formulas de L. Se A e
A — B sao tautoldgicas, entdo B é tautologica.

PROPOSICAO [PRINCIPIO DA SUBSTITUICAO]
Sejam L uma linguagem proposicional e
A(p1,...,pn) uma L-férmula na qual figuram os
atomos pq,...,p,. Sejam A, ..., A, L-formulas,
e B a L-formula obtida a partir de A por
substituicao dos atomos p; por A;, 1 <17 < n. Se
A é tautologica, entao B é tautologica.
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Implicacao e Equivaléncia Logica

DEFINICAO Sejam L uma linguagem

proposicional, A e B L-formulas. Diz-se que A
B

(NOTACAO: A = B) se A — B for tautologica.



Implicacao e Equivaléncia Logica

DEFINICAO Sejam L uma linguagem
proposicional, A e B L-formulas. Diz-se que A
B

(NOTACAO: A = B) se A — B for tautologica.

DEFINICAO Sejam L uma linguagem
proposicional, A e B L-formulas. Diz-se que A é
ab

(NOTACAO: A & B) se A «— B for tautolégica. Ou
seja,se A= Be B = A.



Implicacao e Equivaléncia Logica

PROPOSICAO Sejam L uma linguagem
proposicional e 7L o conjunto das formulas de
L. Entdo & e uma relacao de equivaléncia em
FL (i.e. uma relacao binaria reflexiva, simétrica

e transitiva).
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Implicacao e Equivaléncia Logica

PROPOSICAO Sejam L uma linguagem
proposicional e 7L o conjunto das formulas de
L. Entdo & e uma relacao de equivaléncia em
FL (i.e. uma relacao binaria reflexiva, simétrica
e transitiva).

PROPOSICAO [PRINCIPIO DA SUBSTITUICAO
(BIS)] Seja L uma linguagem proposicional. Se a
L-féormula B; é obtida a partir de A; por
substituicao de uma ou mais ocorréncias da
L-férmula A por B, entdao (A <« B) — (A < By)
é uma tautologia. Em particular, se A & B,
entao A, & B;.

MAT349 - Introducao a Loaicahtto://www.ime.usp.br/mat/349 — p. 6



o Ok W PR

Exercicios
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Exercicios

. p -+ p é tautoldgica

. p- D e contra-valida

. P=p+q

. pq=0D

.p-q—orEep— (@)
_p—)Qi(Q%T)%(pHS)
.p—(r-7T)=p

. p—q)-(r—s8)=pr—q-s
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