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Calculo Proposicional

E a parte do Célculo de Predicados de Primeira
Ordem na qual se estuda a validade de
argumentos do ponto de vista das

entre as sentencas do discurso, sem levar em
conta a estrutura interna de cada sentenca.
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Proposicoes

 Uma ou é uma
afirmacao passivel de assumir valor logico
ou ;
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Proposicoes

 Uma ou é uma
afirmacao passivel de assumir valor logico
ou ;

« Toda proposicao é verdadeira ou falsa
(principio do terceiro excluido);
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Proposicoes

 Uma ou é uma
afirmacao passivel de assumir valor logico
ou ;

« Toda proposicao é verdadeira ou falsa
(principio do terceiro excluido);

« Uma proposicao nao pode ser verdadeira E
falsa (principio da nao-contradicao).
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Exemplos de Proposicoes

e 2> 1;



Exemplos de Proposicoes

e 2> 1;
e H=1;



Exemplos de Proposicoes

e 2> 1;
e H=1;
« O ceu é azul.



FOrmulas

DEFINICAO Os sao
negacao (—), conjuncao (A), disjuncao (V),
Implicacao (—) e bi-implicacao («).
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FOrmulas

DEFINICAO Os sao
negacao (—), conjuncao (A), disjuncao (V),
Implicacao (—) e bi-implicacao («).

DEFINICAO Uma L e
um conjunto {p, q,, ...}, cujos elementos
chamam-se ou
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FOrmulas

DEFINICAO O deLé
definido indutivamente, através das seguintes
regras:

* se p € uma formula atomica de L, entao p €
uma formula;
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FOrmulas

DEFINICAO O deLé
definido indutivamente, através das seguintes
regras:

* se p € uma formula atomica de L, entao p €
uma formula;

« se A éuma féormula, entdo - A € uma
formula;
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FOrmulas

DEFINICAO O deLé
definido indutivamente, através das seguintes
regras:

* se p € uma formula atomica de L, entao p €
uma formula;

 se A éuma formula, entao -A é uma féormula;

e se Ae B sao formulas, entdo A AN B, AV B,
A— Be A« B sao formulas.
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Valoracao

DEFINICAO Os saoV
(verdadeiro) e F' (falso).
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Valoracao

DEFINICAO Os saoV
(verdadeiro) e F' (falso).

DEFINICAO Seja L uma linguagem
proposicional. Uma de L € uma

aplicacao:

M : {formulas atdbmicas de L} — {V, F'}
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Valoracao

LEMA Sejam L uma linguagem proposicional e
M uma atribuicao de L. Ent&o existe uma unica

aplicacao
vy {A| Aférmulade L} — {V, F},

chamada de L induzida por M,
satisfazendo as seguintes propriedades:
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Valoracao

LEMA Sejam L uma linguagem proposicional e
M uma atribuicao de L. Ent&o existe uma unica

aplicacao
vy {A| Aférmulade L} — {V, F},

chamada de L induzida por M,
satisfazendo as seguintes propriedades:

L
/

V., seuwvy(A)

= F
_IA —
opr(~A) = F, sevy(A)=V

\



Valoracao

'V, sewy(A)=Vevy(B) =V

vy (ANB) = < , .
M( ) F, caso contrario

\



Valoracao

V., sevy(A)=Veuvy(B)=V

vy (ANB) = < , .
M( ) }77 caso contrario

V., sevy(A)=Vouuvy(B)=V

vy (AVEB) = < , .
m ) F.  caso contrario




Valoracao

V., sevy(A)=Veuvy(B)=V

vy (ANB) = < , .
M( ) }77 caso contrario

V., sevy(A)=Vouuvy(B)=V

vy (AVEB) = < , .
m ) F.  caso contrario

c vy (A — B) =vy(—AV B)



Valoracao

V., sevy(A)=Vevy(B)=V

vy (ANB) = < , .
M( ) }77 caso contrario

V., sevy(A)=Vouuvy(B)=V
F,  caso contrario

vy (A — B) =vy(mAV B)
v (A < B) =vy((A— B)A (B — A))



Formulas Tautologicas e
Contra-Validas

DEFINICAO Seja L uma linguagem
proposicional. Diz-se que uma formula A de L é

ou se, para toda
atribuicao M de L, tem-se vy;(A) = V. Diz-se
que A é se — A for tautologica, i.e.

se para toda atribuicao M de L, tem-se
?)M(A) = F.



Satisfabilidade, Consequéncia
Logica

DEFINICAO Sejam L uma linguagem
proposicional M uma L-atribuicao. Diz-se que M
uma L-formula A se vy (A) = V.

DEFINICAO Sejam L uma linguagem
proposicional S um conjunto de L-féormulas.
Diz-se que S € se existir uma
atribuicao M que satisfaca todas as formulas de

L.




Satisfabilidade, Consequéncia
Logica

DEFINICAO Sejam S um conjunto de formulas
de uma linguagem proposicional L, e B uma

L-féormula. Diz-se que B é uma
de S se toda atribuicao M que satisfaz .S

também satisfizer B, i.e. se vy (B) =V sempre
que vy (A) =V paratoda A € S. NOTACAO:
S E B.
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