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Interpretacoes de uma Linguagem
de la. Ordem

3. Para cada simbolo funcional f" de £, uma
operacdo n-aria (f")™ em D, i.e. uma
aplicacédo (/)" : D" — D.

4. Para cada constante individual a; de £, um
elemento (a;)" de D.



Exemplos de Interpretacoes

1. Em Ly, tomamos a interpreta¢cdo ' com
dominio N e: (+)%, (1}, (<) a soma,
multiplicacao e relacao de ordem usuais de
N;oV=0eN, 1V=1ecNeS' :N—N
dada por n +— n + 1.

2. Em L, a interpretacdo com dominio N e (-)
dada por (a,b) — sup{a,b}.
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Comprimento de uma Férmula

DEFINICAO O comprimento de uma féormula A
de L, cp (A), define-se indutivamente por:

1. se A é atbmica, cp (A) = 1;

2. se AédaformaB — C,
cp (A) = cp(B) +cp (C);

3. se A é daforma —B ou (Vz)B,
cp(A) =cp(B) + 1.



Variavels Livres e Ligadas

DEFINICAO Uma ocorréncia de uma variavel z

numa formula A diz-se se (i) for a
ocorréncia de x em “(Vz)” ou (ii) ocorrer no
escopo de “(Vzx)”. Caso nao seja ligada, a

ocorréncia diz-se
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Variavels Livres e Ligadas

DEFINICAO Uma ocorréncia de uma variavel z

numa formula A diz-se se (i) for a
ocorréncia de x em “(Vz)” ou (ii) ocorrer no
escopo de “(Vzx)”. Caso nao seja ligada, a

ocorréncia diz-se
EXEMPLO:
1. A%(Qil,ili‘g) — (\Vlilil)A%(iCl)
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Variavels Livres e Ligadas

DEFINICAO Uma ocorréncia de uma variavel z

numa formula A diz-se se (i) for a
ocorréncia de x em “(Vz)” ou (ii) ocorrer no
escopo de “(Vzx)”. Caso nao seja ligada, a

ocorréncia diz-se

EXEMPLO:

1. Aj(z1,19) — (V1) Al (1)

2. (Vxl)(A%(:cl,xg) . (\V/l’l)A%(l’l))



A Definicao de Verdade de Tarskl

DEFINICAO Seja £ uma linguagem de la. ordem

e M uma interpretacao de £. Uma
é uma aplicacdo do conjunto das
variaveis de £ no conjunto universo de M.

NOTACAO: as avaliacoes serao denotadas por

o ? etc.
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A Definicao de Verdade de Tarskl

DEFINICAO Sejam ¢ um termo e @ uma
avaliacdo de variaveis de £. Define-se t(a)

—>n

(lela-se: “valor de t em «”) iIndutivamente por:

1. se t é a variavel z,,, t(d) = a (x,);

2. se t é a constante individual ¢, t(a@’) = ¢;

3. setédaforma f(ti,...,t,),
(@) = f(0(@), .. 1a(T)):



A Definicao de Verdade de Tarskl

DEFINICAO | ] Sejam £ uma
Iinguagem de la. ordem, M uma interpretacao
de £, @ uma avaliacdo de varidveis e A uma
formula de L. Define-se por inducao no
comprimento de A que

(NOTACAO: M [= A[<d]) por:




A Definicao de Verdade de Tarskl

1. se A € atdmica, da forma R(tq,...,t,),
M = Ala] se RM(t1(a), ..., tn,(a)).
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1. se A é atbmica, da forma R(t4,...,t,),
M = Ald] se RM(t(a),. .. tn(ﬁ)).

2. se Aédaforma—-B, M = A[d’] se ndo se
tem que M = B[d];




A Definicao de Verdade de Tarskl

1. se A é atbmica, da forma R(t4,...,t,),

M

2. se Aédaforma—-B, M =
= B[d];

3.se AédaformaB — C, M = A[d] se
J;

tem que M

M

= B

o'l ou M

_C[a

= A[a’] se RM (t1(@),. ..

tn(ﬁ)).

)
Al'@’] se néo se




A Definicao de Verdade de Tarskl

. se A é atbmica, da forma R(t4,...,t,),
M = Ald] se RM(t(a),. .. tn(ﬁ)).

. se Aédaforma—-B, M = Ald’] se ndo se
tem que M = B[d];

.se AédaformaB — C, M = A[d] se
M = -B[d]ou M = C[d];
. se A édaforma (Vz)B, M = A[d] se, para

—

toda avalia(;éo de variaveis ¢’ que coincide
com @ exceto (posswelmente) na variavel z,

tem—seM:B[ 1.




Exercicios

. o —
1. Mostre que, se duas avaliacdes @ e b
coincidem no conjunto das variaveis de um

~ — —
termot,entdaot(a ) =t( b).
2. Sejam A uma féormula de£, M uma

— . ~
interpretacdo, @ e b duas avaliacGes que
coincidem nas variaveis livres de A. Egtéio
M = Ald’] se, e somente se, M = A[ b].
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