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Nas duas primeiras questoes, i é uma medida positiva em X.
12 Questao. Sejam f, : X — C pertencentes a L'(X), n = 1,2,---, e suponha que a sequéncia f, converge
uniformente para f.
(a) Mostre que, se pu(X) é finita, entao lién/fn dp = /fdu.
(b) Dé contra-exemplo que mostre que a conclusdo acima pode néo ser verdadeira se u(X) = oco.
22 Questao. Seja f € L'(X) tal que |f(z)] < 1 todo x € X. Para cadan = 1,2,---, defina g, (x) f(@)"

T Lalf(@)l
Calcule li7rln/gn dp.
32 Questao. Seja M C P(R) a o-dlgebra que consiste dos subconjuntos enumerdveis e dos subconjuntos de com-
plementar enumerédvel. Seja p : 9 — R a medida definida por u(E) = 0 se E é enumerdvel e u(E) = 1 se E€ é
enumeravel.
(a) Mostre que f(z) = 2 ndo é uma fungdo mensurdvel.
(b) Mostre que g : R — C, g(x) = T sereQ , € integrédvel e calcule sua integral.

i, sex & Q

42 Questao. (a) Sejam X um conjunto, (Y,91) um espaco mensuravel e f : X — Y uma funcio. Mostre que
{f~Y(E); E € M} é uma o-algebra em X. Denotaremos esta o-algebra por f*9M.

(b) Considere Y = {0,1,2} e f : N = Y, f(n) igual ao resto da divisdo de n por 3. Descreva as fungdes mensurdveis
reais do espago mensuravel (N, f*P(Y)).

(¢) Defina uma medida finita ndo-nula no espago mensuravel do item (b) e calcule a integral de uma fun¢ao mensurédvel

positiva qualquer.



