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Foérmulas: Volumes, Areas de Superficies e Comprimento

Seja A ={(z,y) :a<z<b,0<y< f(x)}, f continua e positiva em |a, b].

1. Volume do sélido gerado pela rotagao de A, em torno do eixo x:
b b
V:ﬂ'/ f(z)? dz ou V:TF/ v dr,y =y(x) .
2. Volume do sélido gerado pela rotagao de A, em torno do eixo y:

b b
V:27T/ zf(z) de ou V:27T/ zy dr .,y =y(z) .

Suponhamos f nao necessariamente positiva.

3. Volume de um sélido qualquer:

V:/abA(x)dx.

A(z) é a area da interseccao do sélido de revolugao gerado pela rotagao de A em torno
do eixo Ox com o plano perpendicular ao eixo x e passando pelo ponto de abscissa x.

Suponhamos, abaixo, f : [a,b] — R positiva e com derivada continua.

4. Area da superficie de revolucao gerada pela rotacao do grafico de f em torno de Oux:
b
A, = 27r/ f@)v/1+[f'(x)]? do .

5. Area da superficie de revolugao gerada pela rotagao do grafico de f em torno de Oy:

A, = 27r/ /1 + [f'(x)]? dx .

6. Comprimento do grafico de f : [a,b] — R, f € C! mas nao necessariamente positiva:

comprimento(Gr(f)) = / V1+[f(2)]? dx .

7. Comprimento de uma curva (t) = (z(t),y(t)), v : [a,b] — R2, v de classe C*:

comprimento(y) = / VIE ]2+ [y (#)]2 dt .



