Analise Real - MAT0206

1% Lista de Exercicios para entregar : P.I.F., Cardinalidade, Inequacoes

(1) (a) Mostre que, se f : A — Be E, F' sao subconjuntos de A, entao f(FUF) = f(E)Uf(F),
e f(ENF) C f(E)Nf(F).
(b) Mostre que, se f : A — B e G, H sdo subconjuntos de B, entdao f~'(G N H) =
fTHG) N fHH).
(2) Dé um exemplo de fungoes f, g tais que f # g, tais que fog=go f.
(a) Mostre que N pode ser escrito como uniao de uma familia infinita de conjuntos infini-
tos.
(b) Mostre que a unido enumeravel de conjuntos enumeraveis é um conjunto enumeravel.
(3) Usando o Principio de Indugao Finita prove que as seguintes afirmagoes sdo verdadeiras:

(a) Vale a desigualdade 2" < n! para cada n > 4.
1— ,r,n+1

(b) Para r # 0 fixado, 1 +7r +7r* 4+ -+ 7" = , para todo n € N.

1—r
(4) Determine os valores de € R que satisfazem as seguintes desigualdades:

a) |4z —5| <13 b) |22 —=1/<3 ¢ |lz+1|+|z—2|=7
d) |z|+|z+1] <2 e) Blz|<2—x f) d<|z+2]+]z—-1]<5



