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1- Seja V' um espaco vetorial com produto interno sobre R ou C.
a) Mostre que, para quaisquer u,v € V,
lu+ol* + [lu = ol = 2(]|ul|* + [v]|?).
b) Se V é um espaco vetorial real, entao
< >= Glut ol ~ Ju—of?),

para quaisquer u,v € V.

¢) Se V' é um espaco vetorial complexo, entao
1 . . )
<w,v>= Zfluto® = flu— ol +i(llu+ wll* [l —iv|*)],

para quaisquer u,v € V.

Nota: A identidade do item a) é chamada identidade do paralelogramo e as
identidades dos itens b) e ¢) sdo chamadas identidades de polarizagao.

2- Sejam V um espaco vetorial complexo e <,>: V x V — C uma aplicacao
sesquilinear, isto é,
<au+tv,w>=a<u,w >+ <v,w >

<w,ou+tv>=a<w,u>+<w,v>

para quaisquer u,v,w € V e a € C. Mostre que se < v,v >€ R para todo
v €V, entao < u,v >= < v,u > para todos u,v € V

3- Considere o espaco normado V = (C[0,1], ||.||2), onde

1
1£ll2 = </0 () Pdr)

e (fn) sequéncia de fungoes em V dada por:

a) Mostre que (f,) é uma sequéncia de Cauchy.

b) Mostre que (f,) ndo converge em V.

4- Mostre que a norma ||.||sc em C[0, 1] ndo provém de um produto interno.

5- Mostre que, em um espago vetorial normado, a norma provém de um
produto interno se e somente se vale a lei do paralelogramo.



