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SEXTA LISTA

Aqui N={1,2,---} néo contém o zero.

(1) Seja M um subespago de um espaco de Hilbert H e seja f : M — C
um funcional linear continuo. Mostre que existe um tnico funcional
linear continuo F' : H — C que restrito a M é igual a f e com norma

igual a de f.
(2) Mostre que todo espago de Hilbert é reflexivo.

(3) Mostre que existe um funcional linear continuo F' em ¢ tal que

F(1+ (=1)")nen) =i e F((zn)nen) = limz, se o limite existir.
n

(4) Seja c¢p = {x = (zp)nen; Tn € C para todo n e limz, = 0}
n
(a) Mostre que ¢y é um subsepago fechado de £*°.
o
(b) Mostre que, dado a = (an)nen € £, a férmula T, (z) = Z a;x;
j=1

define um funcional linear continuo 7, em ¢y cuja norma ¢ igual

a |lalf1.
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(5) Seja X = {(zn)nen; xn € C para todo n e sup

n

< 00}

n
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(a) Mostre que ||(zn)nen|| = sup define uma norma em X

e que X é completo com ela.

n
(b) Mostre que Y = {(zp)nen; @n € C paratodon e lim Z xy, existe}
n

k=1
é um subespaco fechado de X.

(c) Mostre que ¢! é um subespaco denso de Y e que a inclusdo de
¢! em X é continua.

(d) Mostre que as inclusoes /! C Y C X sdo proprias.



