Quarta Lista — Complemento

MATO0206 — Analise Real
MAPO0216 — Introdugao a Analise Real

Prof. Daniel Victor Tausk
24/04/2012

Exercicio 6. Dado ¢ € R, mostre que a seqiiéncia constante e igual a ¢ (isto
é, a seqiiéncia (x,)n>1 tal que z, = ¢, para todo n € IN*) converge para c.

Exercicio 7 (teorema do confronto). Sejam (zn)n>1, (Yn)n>1, (2n)n>1 se-
qiiéncias de ntimeros reais tais que:

Tn < 2Zn < Yn,

para todo n € IN*. Mostre que se (Zn)n>1 € (Yn)n>1 convergem para um
certo L € R entdo (z,)n,>1 também converge para L.

Exercicio 8. Seja (z,,)n>1 uma seqiiéncia de nimeros reais que converge
para um certo L € R. Mostre que:

lim |z,| = |L|.
n—-+0o0o

Mostre também que para L = 0 vale a reciproca, isto é, se lim,,_, 4o |2n| =0
entao lim,_, 1~ xn, = 0. Dé um exemplo que mostre que a reciproca nao vale

para L # 0.

Exercicio 9. Seja (z,)n>1 uma seqliéncia de nimeros reais nao negativos
que converge para um certo L € R. (Por um resultado visto em aula, temos
entdo que L > 0.) Mostre que:

lim /z, = VL.

n—-+4o0o

(Sugestao: pode ser uma boa idéia tratar separadamente os casos L = 0 e
L>0.)

Exercicio 10. Sejam (z,),>1 uma seqiiéncia de nimeros reais que converge
para um certo L € R e (yp)n>1 uma seqiiéncia de niimeros reais que converge
para um certo M € R. Mostre que se L < M entao existe ng € IN* tal que
Ty < Yn para todo n > nyg.



