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NQ USP:

Instruções:
1 -Preencha o cabeçalho a tinta.
2 - Justifique todas as suas afirmações.
3 - Boa prova!

1. Calcule os seguintes limites, caso existam. Se não existirem, explique por quê.

Observação: Se não houver uma justificativa correta, a nota na questão será ZERO
mesmo que a resposta esteja certa!

-



2. (3,0) Seja ,(t) = (t3 - 3t2, t2 - 2t). - ---

(a) Determine o ponto de auto-intersecção de ,.

(b) Estude o vetor velocidade de ,.

(c) Estude a concavidade de ,.

(d) Calcule os limites necessários e esboce a trajetória de , mostrando os pontos
onde a tangente é vertical e/ ou horizontal. Indique o sentido da trajetória.
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. 5x2 + 2y2
3. (3,0)Seja f(x, y) = 2 2X +y +1

(a) Esboce as curvas de nível de f nos níveis k = 1,k = 2 e k = 3.
Observação: Faça um esboço bem feito, diga o que são as curvas de nível.

(b) Encontre uma parametrização para a ~úrva de nível no nível k = 1. Encontre a

reta tangente a essa curva no ponto O, 1).

(c) Seja ,(t) = (el + e-I, {}(el - e-I)). Mostre que a imagem de I está contida em
uma curva de nível de f. Em qual nível?
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4. (2,0) Seja f(x, y) = Jx2 + 4y2 - 4.

(a) Esboce o domínio de f e esboce (no mesmo sistema de coordenadas) as curvas
de nível nos níveis k = O,k = J5 e k = 2V3. .

(b) Esboce as intersecções do gráfico de f com os planos x = Oe y = O.

(c) Esboce o gráfico de f. Esse gráfico é uma parte de qual superfície quádrica?

212 2. '-') 1
(ú..) 11 = '1 ('I-/ cr) E. ~ )" + 4-j - Lf // O JO

- i l1-JO)E-
R}-

I .-:t + J '?.
-.1 )/0 }-

2

\

'+
2 z.. ('

~ -= 1&'J-) E IR ~~ = 1.5 ,.

C{5- == t (~Jd-) E: IRL
I ~x~+ 'I)~ -~ =~}

-:") '1-2+ L\j2. =- .9
C.~f9 = i (x I ~) G dl<'- \

~)<2. +4j Z-If =.0.'.\3

=; ';.,2. +- 4~. =- ~b ~ ~.p&E.$,
~ D.Lf' "()..O de fO\i.."eJL G õ::b -+o \

Ií\,
~~-:: -- = : ...:==


	page 1
	Images
	Image 1
	Image 2

	Titles
	Instruções: 
	1. Calcule os seguintes limites, caso existam. Se não existirem, explique por quê. 

	Tables
	Table 1


	page 2
	Images
	Image 1
	Image 2
	Image 3
	Image 4
	Image 5

	Titles
	2. (3,0) Seja ,(t) = (t3 - 3t2, t2 - 2t). 
	- --- 
	onde a tangente é vertical e/ ou horizontal. Indique o sentido da trajetória. 
	t/' -.21, = -h. á- ~ - Q,i:..'l- ~). ~12 _ ~ :;;. 2. (t ,- -\:2.) I' J:i: 
	~ t;2- + t,:<J ti +-1:.;L ') = :3 (-t I + t.2.) e u.So.l1dll C3 ) -Ie ",S,; 
	-A.s&-'m -t I = I +f3 ~ 1:.2..'= \ -\13, '2 RI '\ 
	(I +•)~ (. 1+~) - Q.ct-l-I§) ) 
	= (~ :2.) ~ ~ 10 \:)G. ~ \)\{) -I ~ \1:=RSt-Cf- 00 
	) 1:. 1= O J ~, 1:\ <..o" "'" "" cio.. o\e. de \on <(' 
	.> -) ~ 0 -7 :L)&~ 
	't 
	-~!2..'- ~ -X 
	-~ lc-t.t!)+J(D 
	-.o) _ - _ ~-1:*" °12... 


	page 3
	Images
	Image 1
	Image 2
	Image 3
	Image 4
	Image 5

	Titles
	. 5x2 + 2y2 
	(b) Encontre uma parametrização para a ~úrva de nível no nível k = 1. Encontre a 
	uma curva de nível de f. Em qual nível? '\ 
	~z.-+ ~2.. +1 J 
	2. 2- 
	~"2- + '::}_ + \ 
	'2 2- 
	}..2 + ~ 2. + l 
	C.l ~ IJTr) rr ~ r~~ 
	- 
	, 
	:f('\'Ct\) : 5(é~~i\ ~{~(e1...e~) 
	-:::! 5 (~t + ~ ;-e . J + e - ~ --\- e. 


	page 4
	Images
	Image 1
	Image 2

	Titles
	4. (2,0) Seja f(x, y) = Jx2 + 4y2 - 4. 
	C{5- == t (~Jd-) E: IRL I ~x~+ 'I)~ -~ =~} 
	~ D.Lf' "()..O de fO\i.. "eJL G õ::b -+o \ 



