MAT?2127 - Célculo Diferencial e Integral para Quimica II
Lista 2 - 2011

1. Ache e esboce o dominio das fungoes:

@ f(xy) = V= (b) f(x,y) = arctg =
@ f(x ! @ flxy) = =

e v
e) f(x,y) =tg(x —y) ) f(x,y) = In(xy? — x°)
(g)f(, ) = In(16 — 4x* — %)

2. Esboce uma familia de curvas de nivel de:

@ flry) =2 ) fy) = — Ty
xzy 2xy?
© f(x,y) = 2o (d) f(x,y) = L
3. Esboce os gréficos de:
@f(vy)=1-x—-y () f(x,y) = xz’; : © f(x,y) = /22992
(d) f(x,y) =42 + 9 (@) flx,y) =y* — 2 O fxy) =y*+1
(8 f(x,y) =y +x () f(x,y) = xy () f(x,y) = eVEHY
(G) f(x,y) = yrC) &) f(x,y) = (x—y)? W flxy) =2 +y*+2y+3
) Fr) = g O Fo) = IOF 3 (@) flry) =2 YR

® fuy) =2+ -9 (Q flxy) =22 +1
4. Sejay(t) = (' +1,e7!), parat € R.

(a) Desenhe a imagem de -y indicando o sentido de percurso.

(b) A imagem de 7y estd contida na curva de nivel de f : R — IR dada por
24 p
x,y) = x2y% — 2y — y* + 4? Em caso afirmativo, em qual nivel?
y y y—y q

5. Sejam
y(t) = (2 — cost,sec?t +3),t € [0, g[ e f(x,y) = (x—2)%(y —3))5 + 1.

Esboce a imagem de y e mostre que a imagem de <y estd contida em uma curva
de nivel de f indicando qual é o nivel.

_1)2 _1)2
6. Seja f(x,y) = 3(x 1)2 _+ (2y D) . Esboce (no mesmo sistema de coordenadas)

as curvas de nivel de f nos niveisk =1 e k = 3.



7. Sdo dadas a seguir as curvas de nivel e os graficos de seis fun¢des de duas varidveis
reais. Decida quais curvas de nivel correspondem a quais gréficos.

(d) (f)



\O

Encontre uma parametrizacdo para a curva de nivel no nivel k de f nos casos:
@ f(xvy) =x+2y—3, k=-2;

®) f(x,y) =x—+/1-2y%, k=5;
1
(C) f(X,y) — W, k = 1.
Encontre a reta tangente as curvas dos itens (a), (b) e (c) acima nos pontos (%, %),
(6,0) e (\/E, 1), respectivamente.

Em cada caso, esboce a superficie formada pelo conjunto dos pontos (x,v,z) € R3

tais que:
(@z+2y+3z=1 (b) x> +2y>+322 =1 (c) x? —z2=0
dx®+y?—22=-1 (@x*+y*—22=1 (f)x =1

(g)xZ_y2+Z2:1

Alguma dessas superficies é o grafico de uma fungdo f : D C R? — R?

RESPOSTAS

(@ Df = {(x,y) e R* | y < x}

(b) Dy = {(x,y) € R* | x # 0}

(© Dy ={(x,y) € R* | x* +y*> > 1}

(d) Df = {(x,y) € R* | y > 0}

(e) D = {(x ,y)E]R2|y7éx+H2k7T kezZ}
() Dy = {(x,y) € R* | x(y — x)(y + x) > 0}
(8) Dy = {(x,y) € R? | 4x* + y* < 16}

(b) Sim, no nivel 5.

No nivel k = 2.

@ 7:R = R%y(t) = (£, 3(1- 1))

Reta tangente: X = (3,1) + A(2,—1),A € R
(b) v:[-5, %] = R%y(t) = (5+sen(t), \kcos(t))
Reta tangente: X = (6,0) + A(1,0),A € R

© 7] =5, 5[U15, F = R () = (sec(t), tg(t))
Reta tangente: X = (v/2,1) +A(v/2,1),A € R

. Apenas a superficie do item (a).



