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1. Determine os pontos de continuidade de f
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2. Seja f(x,y) = 3@ :122 jy(Qy D .

(a) Num mesmo sistema de coordenadas, esboce as curvas de nivel de f nos niveis
kE=1lek=3.

(b) Existe lim  f(z,y)? Justifique.
(z,y)—=(1,1)

3. Calcule os seguintes limites:
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4. Calcule os seguintes limites, caso existam. Se nao existirem, explique por queé:
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5. Continua e nao diferenciavel - O gréifico da funcao continua f, dada por
f(z,y) = /2% + y? é uma folha de cone com vértice em (0,0, 0).

a) Mostre que nao existem derivadas parciais de f no (0,0) e conclua que f nao é
diferencidvel em (0, 0).

b) Mostre que em R*\{(0,0)} f é de classe C' e conclua que f ¢é diferencidvel em
R*\{(0,0)}.

¢) Mostre que se (zg, o) € R*\{(0,0)}, entao o plano tangente ao gréafico de f no ponto
(zo, Yo, [(0,Yy0)) passa pela origem.
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Seja f(z,y) = ﬁyyz se (z,y) # (0,0)

0, se (z,y)=(0,0)
a) Mostre que existem as derivadas parciais de f no (0,0).

b) Mostre que f nao é continua em (0,0) e conclua que f nao é diferencidvel em (0, 0).

Sejam 1 : R — R derivdvel com derivada continua e f(x,y) = x ¢ (E)
Y

a) Mostre que f é diferenciavel.

b) Mostre que todos os planos tangentes ao grafico de f passam pela origem.

Considere a curva C dada pela equagao x? + 4y? + sen(z — 2y) = 8. Determine a
equagao da reta tangete a C' no ponto (2, 1).

Seja f : R? — R diferencidvel. Para um certo p = (z9,79) € R?, sabe-se que o
plano tangente ao grafico de f em (xg, yo, f(zo, yo)) tem equagdo —2x +2y — 2+ 3 = 0.
Determine, entre as curvas abaixo, uma que nao pode ser a curva de nivel de f que
contém o ponto p:

27
9 2() = (~1.1) b) (1) = (12, 1+ 0= (5. -5+ )
Seja f : R? — R diferencidvel, com V f(—2,—2) = (h, —4) e seja g(t) = f(2t> —4t, t'—
3t). Determine h para que a reta tangente ao grafico de g no ponto de abscissa 1 seja
paralela a reta de equacao y = 2x + 3.

Determine a derivada direcional maxima de f em P e dé a direcao e sentido em que
ela ocorre.

a) f(x,y) =ze ¥+ 3y, P=(1,0) b) f(z,y) =In(z* +y?), P =(1,2)
c) f(x,y,z)zx%—%, P=(4,3,-1) d) f(x,y,z)zi—i—g, P=(4,2,1)

Seja f(z,y) = /2?2 +y?>+4 e seja y(t) = (t cos t, tsent, Vt?+4), t > 0. Mostre

que a imagem de 7 esta contida no grafico de f. Faca um esbocgo.

Encontre uma parametrizagao para a curva dada pela intersec¢gao do plano x = z com
o paraboldide z? + y? = 2.

Quaédricas - Esboce o conjunto dos pontos (x,vy, 2) do R? tais que vale:

a) 2% =% +y? b) 22 +y* + 22 =1

c) 20 +y? —22 =1 d) 22 +2y* — 22 = —1

e) 4z’ —y? + 22 =0 f)a? —2x+y*+22=0
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g)%+%+22:1 h)2?+(y—1)7=1



